
    યોાદ રોાખો કે જ્યાારો ેકેટલીીક આખી વાસ્તંેઓ અમંક લીોકો વાચ્ચેો સારોખી રોીતેે વાહંોચોવાામા� 
આવેા છેે, ત્યોારો ેઅપૂૂર્ણાંા�ક આપૂર્ણાંનેે જર્ણાંાવેા છેે કે દરોકેનેો ભાાગ કેટલીો છેે.

શબાનેમ:   શં� તેનેે યોાદ છેે, જો એક રોોટલીી બાે બાાળકો વાચ્ચેો સારોખી રોીતેે 
વાહંોચોવાામા� આવેા, તેો દરોકે બાાળકનેે કેટલીી રોોટલીી મળશે?

મંક્તા: દરોકે બાાળકનેે અડીધાી રોોટલીી મળશે.

શબાનેમ:  ‘અડીધાો’ અપૂૂર્ણાંા�ક  ૧ 
૨  તેરોીકે લીખાયો છેે. આપૂરે્ણાં તેેનેે 

ક્યાારોકે ‘એક છેેદમા� બા’ે એમ પૂર્ણાં વાા�ચોીએ છેીએ.

મંક્તા:  જો એક રોોટલીી ૪ બાાળકો વાચ્ચેો સારોખી રોીતેે 
વાહંોચોવાામા� આવેા, તેો એક બાાળકનેે કેટલીી રોોટલીી 
મળશે?

શબાનેમ:  દરોકે બાાળકનેા ભાાગમા� ૧  
૪   રોોટલીી આવાશે. 

મંક્તા: અનેે ૧ 
૨   રોોટલીી વાધાારો ેછેે કે ૧ 

૪  રોોટલીી? 

શબાનેમ:  જ્યાારો ે૨ બાાળકો ૧  રોોટલીી સારોખી રોીતેે વાહંોચેો છેે, 
ત્યોારો ે દરોકે બાાળકનેે ૧ 

૨  રોોટલીી મળે છેે. જ્યાારો ે ૪  
બાાળકો  રોોટલીી સારોખી રોીતેે વાહંોચેો છેે, ત્યોારો ે દરોકે 
બાાળકનેે ૧ 

૪   રોોટલીી મળે છેે. કારોર્ણાં કે, બાીજા જૂથીમા� 
વાધાારો ે

                         બાાળકો રોોટલીી વાહંોચેો છેે..

અપૂૂર્ણાંં�કોઅપૂૂર્ણાંં�કો
૭
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એક જ રોોટલીી હોોવાાથીી, દરેકે બાાળકનેે નાાનોો ભાાગ મળેે છેે. તેેથીી ૧ 
૨  રોોટલીી ૧ 

૪    રોોટલીી કરતાંં� 

વધાારે ેછેે. 

૭ .૧  અપૂૂર્ણાંં�ક એકમોો અનેે સમાાન ભાાગ 

બેેનીી:	  કયોો અપૂૂર્ણાં �ંક વધાારે ેછેે - ૧ 
૫  અથવાા ૧ 

૯ ?

અરવિં�ંદ:	 ૯ એ ૫ કરતાંં� મોોટોો છેે. તેેથીી હંું�  અનુુમાાન લગાાવીીશ કેે ૧ 
૯  કેે કરતાા વધાારે ેછેે 

૧ 
૫ . હંું�  સાાચોો છંું� ?

બેેનીી:	ના ા! તેે એક સાામાાન્ય ભૂૂલ છેે. આ અપૂૂર્ણાં �ંકોોનેે ભાાગ તરીીકેે વિ�ચાારોો.

અરવિં�ંદ:	જો ો એક રોોટલીી 5 બાાળકોો વચ્ચેે વહેંચવાામાંં� આવેે, તોો દરેકેનેે   
૧ 
૫   રોોટલીીનોો ભાાગ મળેે છેે. જોો એક રોોટલીી 9 બાાળકોો વચ્ચેે વહેંચવાામાંં� 

આવેે, તોો દરેકેનેે  ૧ 
૯  રોોટલીીનોો ભાાગ મળેે છેે.?

બેેનીી:	બરા ાબર! હવેે ફરીીથીી વિ�ચાારોો - કયોો ભાાગ મોોટોો છેે?

અરવિં�ંદ:	  જોો હંું�  વધાારે ેલોોકોો સાાથેે વહેંચુંં�, તોો મનેે ઓછંું�  મળશેે. તેેથીી, ૧ 
૯  < ૧ 

૫ .

બેેનીી:	ત નેે ખબર પડીી ગઈ!

ઓહ, તોો 
૧ 

૧ ૦ ૦  એ 
૧ 

૨ ૦ ૦    કરતાંં� મોોટોો છેે!

જ્યાારે ેએક એકમનેે ઘણાા સમાાન ભાાગોોમાંં� વિ�ભાાજિ�ત કરવાામાંં� આવેે છેે, ત્યાારે ેદરેકે ભાાગનેે 
અપૂૂર્ણાં �ંક એકમ કહેેવાામાંં� આવેે છેે. આ બધાા અપૂૂર્ણાં �ંક એકમોો છેે: 
૧ 
૨ , 

૧ 
૩  , 

૧ 
૪ , 

૧ 
૫ , 

૧ 
૬ , , 

૧ 
૧ ૦ , …, ૧ 

૫ ૦ , …, 
૧ 

૧ ૦ ૦ , વગેરે.ે

આપણેે ક્યાારેકે અપૂૂર્ણાં �ંક એકમોોનેે 'એકમ અપૂૂર્ણાં �ંક' તરીીકેે પણ ઓળખીીએ છીીએ.’
 ચા ાલોો તેેનેે શોોધીીએ  �

		ખા  ાલીી જગ્યાાઓ અપૂૂર્ણાંં�કોોથીી પૂૂરોો.

૧.	��	 ત્રણ જામફળનુંં� વજન  કિ�લોોગ્રાામ છેે. જોો તેે લગભગ સમાાન કદનાા હોોય, તોો દરેકે 
જામફળનુંં� વજન આશરે ે_______ કિ�લોોગ્રાામ હશે.

૨.		 એક જથ્થાાબંંધ વેેપાારીીએ ૧  કિ�લોોગ્રાામ ચોોખાા ચાાર સમાાન વજનનાા પેેકેેટમાંં� 
ભર્યાા�. દરેકે પેેકેેટનુંં� વજન _______ કિ�લોોગ્રાામ છેે.

૩.	ચા ાર મિ�ત્રોોએ ૩  ગ્લાાસ શેેરડીીનોો  રસ મંંગાાવ્યોો અનેે તેે બધાાએ સરખીી રીીતેે 
પીીધોો. દરેકેેે _______ ગ્લાાસ શેેરડીીનોો રસ પીીધોો..

ગણિ�ત 
વાાત કરોો

૧ 
૨ 

 
>

 
૧ 
૪ 



અપૂૂર્ણાં �ંકોો 

153

૪.	�મો ોટીી માાછલીીનુંં� વજન ૧ 
૨  કિ�.ગ્રાા. નાાનાાનુંં� વજન ૧ 

૪  કિ�.ગ્રાા. સાાથેે 
મળીીનેે તેેમનુંં� વજન _____ કિ�ગ્રાા છેે.

�તમાારાા ઘર, શહેેર અથવાા રાાજ્યમાંં� બોોલાાતીી વિ�વિ�ધ ભાાષાાઓમાંં� વપરાાતાા અપૂૂર્ણાં �ંક 
માાટેેનાા શબ્દોો શોોધોો અનેે ચર્ચાા� કરોો. તમાારાા દાાદાા-દાાદીી, માાતાાપિ�તાા, શિ�ક્ષકોો અનેે 
સહાાધ્યાાયીીઓનેે પૂછૂોો કેે તેેઓ જુુદાા જુુદાા અપૂૂર્ણાં �ંકોો માાટેે કયાા શબ્દોોનોો ઉપયોોગ કરે ેછેે, 
જેમે કેે દોોઢ, ત્રણ ચતુુર્થાંં�શ, એક અનેે ચતુુર્થાંં�શ, અડધોો, ચતુુર્થાંં�શ અનેે અઢીી માાટેે, અનેે તેે 
અહીંં � લખોો:
___________ ___________ ___________ ___________ ___________ ___________

૫ .�	 આ અપૂૂર્ણાં �ંક શબ્દોોનેે નીીચેેનાા ખાાલીી ખાાનાામાંં� નાાનાામાંં� નાાનાાથીી મોોટાામાંં� ક્રમમાંં� 
ગોોઠવોો: 

	દો ોઢ, ત્રણ ક્વાાર્ટટર, એક અનેે એક ક્વાાર્ટટર, અડધોો, ક્વાાર્ટટર, અઢીી, અઢીી.

તમાારોો જવાાબ અહીંં� લખોો.

ગણિ�ત 
વાાત કરોો

ભૂૂતકાાળનુંં� જ્ઞાાન!
ભાારતમાંં� પ્રાાચીીન સમયથીી અપૂૂર્ણાં �ંકોોનોો ઉપયોોગ અનેે નાામકરણ કરવાામાંં� આવ્યંું� 
છેે. ઋગ્વેેદમાંં�, ૩ 

૪  અપૂૂર્ણાં �ંકનોો ઉલ્લેેખ 'ત્રિ�-પાાદ' તરીીકેે કરવાામાંં� આવ્યોો છેે. આનોો 
અર્થથ આજે ેઘણીી ભાારતીીય ભાાષાાઓમાંં� ૩ 

૪  માાટેેનાા શબ્દોો જેવેોો જ છેે, ઉદાાહરણ 
તરીીકેે, બોોલચાાલનીી હિ�ન્દીીમાંં� 'તીીન પાાવ' અનેે તમિ�લમાંં� 'મુુક્કાાલ'. ખરેખેર, ઘણીી 
ભાારતીીય ભાાષાાઓમાંં� આજે ેવપરાાતાા અપૂૂર્ણાં �ંકોો માાટેેનાા શબ્દોો પ્રાાચીીન સમયમાંં� 
પાાછાા જાય છેે.
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૭ .૨  અપૂૂર્ણાંં�ક એકમોો સમગ્રનાા ભાાગ તરીીકેે 
ચિ�ત્ર એક આખુંં� બતાાવેે છેે ચિ�ક્કીી.

 પૂૂર્ણણનેે વિ�ભાાજીત કરીીનેે ચિ�ક્કીી ૬ સમાાન ભાાગોોમાંં� જુુદીી જુુદીી રીીતેે, આપણનેે 
મળશેે ૧ 

૬  ચિ�ક્કીી જુુદાા જુુદાા આકાારનાા ટુુકડાાઓ. શુંં� તેે સમાાન કદનાા છેે?

એક આખીી ચિ�ક્કીી ૬ સરખાા 
ટુુકડાામાંં� કાાપોો.

એક આખીી ચિ�ક્કીી ૬ સરખાા ટુુકડાામાંં� 
જુુદીી જુુદીી રીીતેે કાાપોો.

ગણિ�ત 
વાાત કરોો

એક આખીી ચિ�ક્કીી

ચિ�ક્કીીનાા ૨ ટુુકડાાઓમાંં� તૂૂટેેલુંં� ચિ�ત્ર 
નીીચેે બતાાવવાામાંં� આવ્યુંં� છેે. દરેકે 
ટુુકડોો મૂૂળ ચિ�ક્કીીનોો કેેટલોો ભાાગ છેે? 

આપણેે જોોઈ શકીીએ છીીએ કેે મોોટાા ટુુકડાામાંં� ૩   ટુુકડાાઓ છેે ૧ 
૪  ચિ�ક્કીી તેેમાંં�. તેેથીી, 

આપણે અપૂૂર્ણાં �ંક એકમનોો ઉપયોોગ કરીીનેે મોોટાા ભાાગનેે માાપીી શકીીએ છીીએ ૧ 
૪ . આપણે 

જોોઈએ છીીએ કેે મોોટોો ટુુકડોો છેે 
૩  
૪  ચિ�ક્કીી.

૩  
૪ 

૧ 
૬ 

૧ 
૬ 
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આનોો અપૂૂર્ણાં �ંક એકમ કયોો છેે ચિ�ક્કીી નીીચેે બતાાવેેલ છેે?

આપણેે આ ભાાગનેે 
તોોડીીનેે મેેળવીીએ છીીએ 
ચિ�ક્કીી ૩   સરખાા 
ટુુકડાાઓમાંં�. તોો આ છેે 
૧ 
૩   ચિ�ક્કીી.

  ચાાલોો તેેનેે સમજીએ 

નીીચેે આપેેલાા આંંકડાાઓ સમગ્રનાા વિ�વિ�ધ અપૂૂર્ણાં �ંક એકમોો દર્શાા�વેે છેે ચિ�ક્કીી.  કેેટલુંં� એક 
સંંપૂૂર્ણણ ચિ�ક્કીી શંું� દરેકે ટુુકડોો છેે?

a.

e. f. g. h.

b. c. d.

એક આખીી ચિ�ક્કીી
૧ 
૩  
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૭.૩  અપૂૂર્ણાંં�ક એકમોોનોો ઉપયોોગ કરીીનેે માાપન. 
કાાગળનીી એક પટ્ટીી લોો. અમેે આ કાાગળનીી પટ્ટીીનેે એક એકમ લાંં�બીી માાનીીએ છીીએ.

૧ સ્ટ્રીી �પ પેેપર

આ પટ્ટીીનેે બેે સરખાા ભાાગમાંં� વાાળીી લોો અનેે ત્યાારબાાદ ફરીીથીી પટ્ટીી ખોોલોો. સ્ટ્રીી �પનેે 
લંંબાાઈમાંં� એક એકમ ગણીીએ તોો ક્રીીઝ દ્વાારાા તૈૈયાાર કરવાામાંં� આવેેલાા સ્ટ્રીી �પનાા બેે નવાા 
ભાાગનીી લંંબાાઈ કેેટલીી છેે?

જોો તમેે અગાાઉ વાાળીીનેે પટ્ટીીનેે ફરીીથીી બેે સરખાા ભાાગમાંં� વાાળીી લોો તોો તમનેે શુંં� 
મળશેે? હવે તમનેે ચાાર સરખાા ભાાગ મળશેે.

૨  વખત 
૧ 
૪  = 

૨ 
૪ 

૩   વખત 
૧ 
૪  = 

૩  
૪ 

૪  વખત 
૧ 
૪  = 

૪ 
૪ 

૧ 
૪ 

ફરીી એકવાાર કરોો! ખાાલીી બોોક્સ ભરોો.

 
૧ 
૨ 

૧ 
૨ 
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૨  વખત  
૧ 
૮  

૪  વખત  ૧ 
૮ 

૬  વખત  ૧ 
૮ 

 

=

=

=

=

=

૮  વખત  ૧ 
૮  

૮ 
૮ = = ૧ 

અપૂૂર્ણાં �ંક જથ્થાાનેે અપૂૂર્ણાં �ંક એકમોોનોો ઉપયોોગ કરીીનેે માાપીી શકાાય છેે.

ચાાલોો આપણેે બીીજંું�  એક ઉદાાહરણ જોોઈએ,

    
૧ 
૨    

= ૧ ગુુણ્યાા 
અડધાા

૧ 
૨  + 

૧ 
૨   

= ૨ ગુુણ્યાા 
અડધાા

૧ 
૨  + 

૧ 
૨  + 

૧ 
૨  

= ૩ ગુુણ્યાા 
અડધાા

૧ 
૨  + 

૧ 
૨  + 

૧ 
૨  + 

૧ 
૨   

= ૪ ગુુણ્યાા અડધાા

૧ 
૨  + 

૧ 
૨  + 

૧ 
૨  + 

૧ 
૨  + 

૧ 
૨  

= ૫ ગુુણ્યાા અડધાા

અપૂૂર્ણાં �ંક એકમોોનેે ભેેગાા કરીીનેે આપણેે જથ્થોો કેેટલોો છેે તેેનંું� વર્ણણન કરીી શકીીએ છીીએ.

રજૂ કરે ેછેે  
પૂૂર્ણણ રોોટલીી (આખુંં�)
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 ચાંલોો તેનેે સમોજીએ  

૧ .  આ કોષ્ટક ચોાલીં રોાખો 
૧ 
૨ વાધંા ૨  પૂગલીા� માટે શં� .

 ૨ . શં� તેમે તેેનેા માટે સામાને કોષ્ટક બાનેાવાી શકો છેો 
૧ 
૪ ? 

 ૩. બાનેાવાવંા� ૧ 
૩   કાગળનેી પૂટ્ટીીનેો ઉપૂયોોગ કરોીનેે. શં� તેમે આનેો ઉપૂયોોગ પૂર્ણાં   

  બાનેાવાવાા માટે કરોી શકો છેો ૧ 
૬ ?

 ૪ .  એક વિંચોત્ર દોરોો અનેે તેે દશા�વાવાા માટે ઉપૂરો પ્રામારે્ણાં એક વાધાારોાનેં� વિંવાધાાને લીખો:

  એ. ૫ વાખતે 
૧ 
૪ નેં� રોોટલીી    બાી. ૯  વાખતે 

૧ 
૪ નેં� રોોટલીી 

 ૫ . દરોકે અપૂૂર્ણાંા�ક એકમનેે યોોગ્યો વિંચોત્ર સાાથીે સારોખાવાો:

૧ 
૩  

૧ 
૫ 

૧ 
૮ 

૧ 
૬ 

ભાંગોનેે વાં�ચાી રી�ં છેે

આપૂરે્ણાં સાામાન્યો રોીતેે અપૂૂર્ણાંા�ક વાા�ચોીએ છેીએ 
૩  
૪  'ત્રર્ણાં ચોતંેથીા�શ' અથીવાા 'ત્રર્ણાં ભાાગ્યોા ચોારો' 

તેરોીકે, પૂરો� તંે તેેનેે '૩   વાખતે' તેરોીકે વાા�ચોવંા� 
૧ 
૪ ' આપૂર્ણાંનેે અપૂૂર્ણાંા�કનેં� કદ સામજવાામા� મદદ કરો ે

છેે કારોર્ણાં કે તેે સ્પૂષ્ટપૂરે્ણાં દશા�વેા છેે કે અપૂૂર્ણાંા�ક એકમ શં� છેે (
૧ 
૪ ) અનેે આવાા કેટલીા અપૂૂર્ણાંા�ક 

એકમો (૩  ) છેે.

આપૂરે્ણાં જનેેે ઉપૂરોનેી સા�ખ્યોા અનેે અપૂૂર્ણાંા�કોનેી નેીચેોનેી સા�ખ્યોા કહોીએ છેીએ તેે યોાદ કરોો. 

અપૂૂર્ણાંા�કમા� ૫ 
૬ , ૫  એ છેે અ�શ અનેે ૬  એ છેે છેેદ.

કિશ�કનેી નેો�ધ
બાાળકોનેે વાતંે�ળો, ચોોરોસા, લી�બાચોોરોસા, વિંત્રકોર્ણાં, વાગેરો ેજવેાા વિંવાવિંવાધા આકારોવાાળા અપૂૂર્ણાંા�ક 
એકમોનેા વિંવાચોારોનેે અન્વેાષાર્ણાં કરોવાાનેી ઘર્ણાંી તેકો આપૂો. 
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૭ .૪  �સંંખ્યાા રેખેાા પર અપૂરૂ્ણાંં�ક લંંબાાઈનેે અંંકિ�ત કરવીી  
આપણેે ૧ , ૨ , ૩  , ... નીી બરાાબર લંંબાાઇ ચિ�હ્નિ�ત કરેલે છેે સંંખ્યાારેખેાા પરનાા એકમોો. હવે, 
ચાાલોો આપણેે સંંખ્યાારેખેાા પર અપૂૂર્ણાં �ંકનીી બરાાબર લંંબાાઇઓ દર્શાા�વવાાનોો પ્રયત્ન કરીીએ. 

વાાદળીી રેખેાાનીી લંંબાાઈ કેેટલીી છેે? પેેટીીમાંં� વાાદળીી રેખેાાનીી લંંબાાઇ આપેે તેેવોો અપૂૂર્ણાં �ંક 
લખોો.

૦ ૧ ૨ 

૦ અનેે ૧ વચ્ચેેનુંં� અંંતર એક એકમ લાંં�બુુ છેે. તેેનેે બેે સમાાન ભાાગમાંં� વહેંચવાામાંં� આવેે 
છેે. તેેથીી, દરેકે ભાાગનીી લંંબાાઈ છેે ૧ 

૨  એકમ. તેેથીી, આ ભૂૂરીી રેખેાા છેે ૧ 
૨  એકમ લાંં�બુંં�. 

  હવે, શુંં� તમે બતાાવેેલ વિ�વિ�ધ વાાદળીી રેખેાાઓનીી લંંબાાઇ શોોધીી શકોો છોો નીીચેે? 
બોોક્સમાંં� પણ ભરોો. 
	૧ .	 અહિં�ંયાા, અપૂૂર્ણાં �ંક એકમ ૧  એકમનીી લંંબાાઇનેે ત્રણ સમાાન ભાાગમાંં� વિ�ભાાજિ�ત કરે ેછેે. 

અપૂૂર્ણાં �ંક લખોો કેે જે ે બોોક્સમાંં� અથવાા તમાારીી નોોટબુુકમાંં� વાાદળીી રેખેાાનીી લંંબાાઈ 
આપેે છેે.

૦ ૧ ૨ ૧ 
૩  

	૨ .		� અહિં�ંયાા, એકમનેે ૫  સરખાા ભાાગમાંં� વિ�ભાાજિ�ત કરવાામાંં� આવેે છેે. તેે અપૂૂર્ણાં �ંક લખોો 
કેે જે ે વાાદળીી રેખેાાઓનીી લંંબાાઈ આપેે છેે તેે સંંબંંધિ�ત બોોક્સમાંં� અથવાા તમાારીી 
નોોટબુુકમાંં�.

૦ ૧ ૨ ૧ 
૫ 

૩  
૫ 

	૩ .	�હવે, એકમનેે ૮  બરાાબર ભાાગમાંં� વિ�ભાાજિ�ત કરવાામાંં� આવેે છેે. યોોગ્ય લખોો તમાારીી 
નોોટબુુકમાંં� અપૂૂર્ણાં �ંકોો.
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 ચાંલોો તેનેે સમોજીએ 

 ૧. સા�ખ્યોાનેી લીીટી પૂરો, લી�બાાઇઓનેી લીીટીઓ દોરોો ૧ 
૧ ૦  , 

૩  
૧ ૦  અનેે ૪ 

૫  . 

 ૨. તેમારોી પૂસા�દગીનેા વાધંા પૂા�ચો અપૂૂર્ણાંા�ક લીખો અનેે તેેમનેે ને�બારો લીાઇને પૂરો વિંચોવિં�તે 

કરોો. 

 ૩.  ૦ અનેે ૧ નેી વાચ્ચેો કેટલીા અપૂૂર્ણાંા�કો આવેાલીા છેે? વિંવાચોારોો, તેમારોા સાહોાધ્યોાયોીઓ 

સાાથીે ચોચોા� કરોો અનેે તેમારોો જવાાબા લીખો.

 ૪.  નેીચેો દશા�વેાલીી વાાદળી રોખેા અનેે કાળી રોખેાનેી લી�બાાઈ કેટલીી છેે? ૦ અનેે ૧ વાચ્ચેોનેં� 

અ�તેરો ૧ એકમ લીા�બાં� છેે, અનેે તેેનેે બાે સામાને ભાાગમા� વિંવાભાાવિંજતે કરોવાામા� આવેા છેે. દરોકે 

ભાાગનેી લી�બાાઇ છેે ૧ 
૨ . તેેથીી વાાદળી રોખેા છેે ૧ 

૨  એકમો લીા�બાા છેે. ખાનેામા� કાળી રોખેાનેી 

લી�બાાઇ આપૂે તેેવાો અપૂૂર્ણાંા�ક લીખો.

૧ 
૨ 

૦ ૧ ૨ 

૫. સા�બા�વિંધાતે ખાનેામા� કાળી રોખેાઓનેી લી�બાાઇ આપૂે તેેવાો અપૂૂર્ણાંા�ક લીખો.

૦ ૧ ૨ ૧ 
૫ 

૨ 
૫ 

૩  
૫ 

૪ 
૫ 

બાોડી�  પૂરો આ લીીટીઓ દોરોો અનેે વિંવાદ્યુંાથી�ઓનેે તેેમનેી નેોટબાંકમા� જવાાબાો લીખવાા 
માટે કહોો.

કિશ�કનેી નેો�ધ 

ગવિંર્ણાંતે 
વાાતે કરોો
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૭.૫ કિમોકિશ્રત  કિક્રયોંઓ

એક કરીત �ં મોોટાં અપૂૂર્ણાંં�કો.

તેમે પૂહેોલીા સા�ખ્યોારોખેા પૂરો કેટલીાક અપૂૂર્ણાંા�કો વિંચોવિં�તે કરોલેી છેે. શં� તેમે નેો�ધ્યંો� છેે કે બાધાી 
વાાદળી રોખેાઓનેી લી�બાાઈ એક કરોતેા ઓછેી હોતેી અનેે બાધાી કાળી રોખેાઓનેી લી�બાાઈ 
૧ કરોતેા વાધંા હોતેી?

 સા�ખ્યોારોખેા પૂરો તેમે વિંચોવિં�તે કરોલેી બાધાા અપૂૂર્ણાંા�કો અગાઉ લીખો. 

 હોવેા, ચોાલીો આપૂરે્ણાં તેેનેે બાે જૂથીમા� વાગ�કૃતે કરોીએ: 

૧ એકમો કરીતં ઓછેી લો�બોંઇ ૧ એકમો કરીતં વાધંરી ેલો�બોંઇ

 શં� તેમે ૧ કરોતેા મોટા અપૂૂર્ણાંા�કો વાચ્ચેો ક�ઈક સાામાન્યો નેો�ધ્યંો� છેે?

૧  એકમ કરોતેા ઓછેા હોોયો તેેવાા તેમામ અપૂૂર્ણાંા�કોમા�, અ�શ છેેદ કરોતેા નેાનેો હોોયો છેે, 
જ્યાારો ેઅપૂૂર્ણાંા�ક કે જ ે૧  એકમ કરોતેા વાધંા હોોયો છેે, તેેમા� અ�શ છેેદ કરોતેા મોટો હોોયો છેે.

આપૂરે્ણાં જાર્ણાંીએ છેીએ કે ૩  
૨ , 

૫ 
૨  અનેે ૭ 

૨  બાધાા ૧  એકમ કરોતેા વાધાારો ેછેે. પૂરો� તંે શં� 
આપૂરે્ણાં જોઈ શકીએ છેીએ કે તેેમા� કેટલીા બાધાા એકમો છેે?
૩  
૨ =

૧ 
૨ +

૧ 
૨ +

૧ 
૨ = ૧  +

૧ 
૨ 

૫ 
૨ =

૧ 
૨ +

૧ 
૨ +

૧ 
૨ +

૧ 
૨ +

૧ 
૨ = ૨  +

૧ 
૨ 

મનેે એ ખબારો છેે ૧ 
૩  +

૧ 
૩  +

૧ 
૩  =

૩  
૩  = ૧ . જો હંો�  એક વાધંા ઉમે��  

તેો ૧ 
૩  , મનેે ૧  થીી વાધંા યંોવિંનેટ મળશે! આમ ૪ 

૩  > ૧ .
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  ચાાલોો તેેનેે સમજીએ 
	 ૧.	 કેેટલાા આખાા એકમોો છેે ૭ 

૨ ?

	 ૨.	કે ટલાા આખાા એકમોો છેે ૪ 
૩   અનેે માંં� ૭ 

૩  ? 

એક કરતાંં� મોોટાા અપૂૂર્ણાંં�કોોનેે મિ�શ્ર સંંખ્યાાઓ તરીીકેે લખવાા. 

    		      અમેે જોોયુંં� કેે: ૩  
૨  = ૧  + ૧ 

૨ .

		    આપણે બીીજા અપૂૂર્ણાં �ંકોો પણ આવીી જ રીીતેે લખીી શકીીએ. દાાખલાા તરીીકેે
	  		  ૪ 

૩   = ૧ 
૩   + ૧ 

૩   + ૧ 
૩   + ૧ 

૩   = ૧  + ૧ 
૩  .

               		   ૩   × ૧ 
૩   = ૧ 

  ચાાલોો તેેનેે સમજીએ 
	 ૧ .	ની ીચેેનાા દરેકે અપૂૂર્ણાં �ંકમાંં� સમગ્ર એકમોોનીી સંંખ્યાા નક્કીી કરોો:

a.  ૮ 
૩   		 b.  ૧ ૧ 

૫  		  c.  ૯ 
૪  

અમેે જોોયુંં� કેે

	 ૮ 
૩   = ૨  + ૨ 

૩   

અપૂૂર્ણાં �ંક 	મિ�શ્રિ �ત સંંખ્યાા

	 ૨ .	શું ં� ૧ કરતાા મોોટાા બધાા અપૂૂર્ણાં �ંકોોનેે આવીી મિ�શ્ર સંંખ્યાાઓ તરીીકેે લખીી શકાાય?

A મિ�શ્રિ�ત સંંખ્યાા અથવાા મિ�શ્ર અપૂૂર્ણાંં�ક પૂૂર્ણાં �ંક સંંખ્યાાનેે સમાાવેે છેે  
(જેનેેે પૂૂર્ણણ ભાાગ કહેેવાામાંં� આવેે છેે) અનેે અપૂૂર્ણાં �ંક કેે જે ે૧ કરતાા ઓછોો છેે (જેનેેે અપૂૂર્ણાં �ંક 
ભાાગ કહેેવાામાંં� આવેે છેે). 

	 ૩ .	ની ીચેેનાા અપૂૂર્ણાં �ંકોોનેે મિ�શ્ર અપૂૂર્ણાં �ંકોો તરીીકેે લખોો (દાા.ત., ૯ 
૨  = ૪ ૧ 

૨ ):

a.  ૯ 
૨   	 b.  ૯ 

૫   	 c.  ૨ ૧ 
૧ ૯   	 d.  

૪ ૭ 
૯   	 e.  ૧ ૨ 

૧ ૧   	 f.  ૧ ૯ 
૬  

ગણિ�ત 
વાાત કરોો

આમ આ સંંખ્યાાને ે'બે ેઅને ેબે ેતૃતૃીીયાંં�શ' પણ કહેેવાામાંં� 
આવે ેછેે. આપણે ેતેનેે ે૨ તરીીકેે પણ લખીીએ છીીએ

૨ 
૩  .
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શં� આપૂરે્ણાં વિંમવિં�તે સા�ખ્યોા 
(વિંમવિં�તે અપૂૂર્ણાંા�ક) નેે વિંનેયોવિંમતે 
અપૂૂર્ણાંા�ક તેરોીકે લીખી શકીએ?

હોા! મં વિંનેયોવિંમતે અપૂૂર્ણાંા�ક તેરોીકે 
વિંમવિં�તે સા�ખ્યોા લીખવાાનેી એક રોીતે 

શોધાી કાઢી!

હોા! મં વિંનેયોવિંમતે અપૂૂર્ણાંા�ક તેરોીકે 

જયોા: જ્યાારો ેમારોી પૂાસાે ૩   છેે +
૩  
૪ , આનેો અથી� એ છેે કે ૧  + ૧  + ૧  +

૩  
૪ . હંો�  જારં્ણાં� છંે�  

૧  = ૧ 
૪ + ૧ 

૪ + ૧ 
૪ + ૧ 

૪ .

તેેથીી મનેે મળે છેે
( ૧ 

૪ + ૧ 
૪ + ૧ 

૪ + ૧ 
૪ ) + ( ૧ 

૪ + ૧ 
૪ + ૧ 

૪ + ૧ 
૪ ) + ( ૧ 

૪ + ૧ 
૪ + ૧ 

૪ + ૧ 
૪ ) + ( ૧ 

૪ + ૧ 
૪ + ૧ 

૪ ) =
૧ ૫ 
૪ .

તેેથીી, (૪) ×
૧ 
૪ ) + (૪  ×

૧ 
૪ ) + (૪  ×

૧ 
૪ ) + (૩   ×

૧ 
૪ ) =

૧ ૫ 
૪ .

 ચાંલોો તેનેે સમોજીએ 
 ફોલી લીખો વિંમવિં�તે સા�ખ્યોાઓનેે અપૂૂર્ણાંા�કો તેરોીકે બાાકી છેે:
 a. ૩  ૧ 

૪  b. ૭ ૨ 
૩    c. ૯  ૪ 

૯   

d. ૩   ૧ 
૬   e. ૨  ૩  

૧ ૧   f.  ૩   ૯ 
૧ ૦ 

૭ .૬  સમોતંલ્યો અપૂૂર્ણાંં�કો
સમોંને અપૂૂર્ણાંં�ક લો�બોંઇઓ શોધવાં મોંટેા અપૂૂર્ણાંં�ક કિદવાંલોનેો ઉપૂયોોગ કરીીનેે! 
અગાઉનેા વિંવાભાાગમા�, તેમે અપૂૂર્ણાંા�ક એકમોનેો ઉપૂયોોગ કરોીનેે વિંવાવિંવાધા અપૂૂર્ણાંા�કોનેે દશા�વાવાા 
માટે પૂેપૂરો ફોવિંલ્ડી�ગનેો ઉપૂયોોગ કયો� હોતેો. ચોાલીો આપૂરે્ણાં તેે જ કાગળનેી પૂટ્ટીીઓ સાાથીે કેટલીીક 
વાધંા પ્રાવૃાવિં�ઓ કરોીએ.

ગવિંર્ણાંતે 
વાાતે કરોો
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તમેે શંું� નિ�રીીક્ષણ 
કરોો છોો?

• શુંં� લંંબાાઈ છેે ૧ 
૨  અનેે ૨ 

૪  બરાાબર?

• શુંં� લંંબાાઈ છેે ૨ 
૪  અનેે ૪ 

૮  બરાાબર?

    આપણેે કહીી શકીીએ કેે ૧ 
૨  = ૨ 

૪  = ૪ 
૮ .

૧ 
૨ 

૨ 
૪ 

૪ 
૮ 

૧ 

આ 'સમકક્ષ અપૂૂર્ણાં �ંકોો' છેે જે ે સમાાન લંંબાાઇ દર્શાા�વેે છેે, પરંંતુુ તેે વિ�વિ�ધ અપૂૂર્ણાં �ંક 
એકમોોનાા સંંદર્ભભમાંં� વ્યક્ત થાાય છેે.

હવે, ચકાાસોો કેે શુંં� ૧ 
૩   અનેે ૨ 

૬  સમકક્ષ અપૂૂર્ણાં �ંકોો છેે કેે નહીંં �, કાાગળનીી પટ્ટીીઓનોો 
ઉપયોોગ કરીીનેે.

નીીચેે આપેેલાા ચિ�ત્રમાંં� આપેેલીી આવીી સ્ટ્રીી �પ્સનોો ઉપયોોગ કરીીનેે તમાારીી પોોતાાનીી 
અપૂૂર્ણાં �ંકનીી દિ�વાાલ બનાાવોો! 

 � અપૂૂર્ણાં �ંકનીી દિ�વાાલનેે જોોયાા પછીી નીીચેેનાા પ્રશ્નોોનાા જવાાબ આપોો:

૧.	લંં બાાઇઓ છેે ૧ 
૨  અનેે ૩  

૬  બરાાબર? 

૨.	 �છેે ૨ 
૩   અનેે ૪ 

૬  સમકક્ષ 

અપૂૂર્ણાં �ંકોો? કેેમ?

૩ .	�લંં બાાઈનાા કેેટલાા ટુુકડાા ૧ 
૬  નીી 

લંંબાાઇ બનાાવશેે ૧ 
૨ ?

૪.	�લંં બાાઈનાા કેેટલાા ટુુકડાા ૧ 
૬  નીી 

લંંબાાઇ બનાાવશેે ૧ 
૩  ?

૧ એકમ

૧ 
૬ 

૨ 
૬ 

૩  
૬ 

૪ 
૬ 

૫ 
૬ 

૬ 
૬ 

૧ 
૫ 

૨ 
૫ 

૩  
૫ 

૪ 
૫ 

૫ 
૫ 

૧ 
૪ 

૨ 
૪ 

૩  
૪ 

૪ 
૪ 

૧ 
૩  

૨ 
૩  

૩  
૩  

૧ 
૨ 

૨ 
૨ 
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અપૂૂર્ણાંા�ક એકમ સાંધાી અપૂૂર્ણાંા�ક વિંદવાાલી બાનેાવાવાા માટે આપૂરે્ણાં આ વિંવાચોારોનેે વિંવાસ્તૃેતે 
કરોી શકીએ છેીએ ૧ 

૧ ૦ . (આ અપૂૂર્ણાંા�ક વિંદવાાલીનેે એક આપૂેલી છેેપૂંસ્તેકનેા અ�તેમા�.)

૧ એકમ
૧ 
૨ 

૧ 
૩  

૧ 
૪ 

૧ 
૫ 

૧ 
૬ 

૧ 
૭ 

૧ 
૮ 

૧ 
૯ 

૧ 
૧ ૦ 

૨ 
૧ ૦ 

૩  
૧ ૦ 

૪ 
૧ ૦ 

૫ 
૧ ૦ 

૬ 
૧ ૦ 

૭ 
૧ ૦ 

૮ 
૧ ૦ 

૯ 
૧ ૦ 

૧ ૦ 
૧ ૦ 

૨ 
૯ 

૩  
૯ 

૪ 
૯ 

૫ 
૯ 

૬ 
૯ 

૭ 
૯ 

૮ 
૯ 

૯ 
૯ 

૨ 
૮ 

૩  
૮ 

૪ 
૮ 

૫ 
૮ 

૬ 
૮ 

૭ 
૮ 

૮ 
૮ 

૨ 
૭ 

૩  
૭ 

૪ 
૭ 

૫ 
૭ 

૬ 
૭ 

૧ 
૭ 

૨ 
૬ 

૩  
૬ 

૪ 
૬ 

૫ 
૬ 

૬ 
૬ 

૨ 
૫ 

૩  
૫ 

૪ 
૫ 

૫ 
૫ 

૨ 
૪ 

૩  
૪ 

૪ 
૪ 

૨ 
૩  

૩  
૩  

૨ 
૨ 

 ચાંલોો તેનેે સમોજીએ 

 ૧. છેે ૩  
૬ , 

૪ 
૮ , 

૫ 
૧ ૦   સામકક્ષ અપૂૂર્ણાંા�કો? કેમ?

 ૨. આનેા માટે બાે સામકક્ષ અપૂૂર્ણાંા�ક લીખો ૨ 
૬ .

 ૩. ૪ 
૬ =  =  =  = ............ (તેમે જટેલીં� લીખી શકો તેેટલીં� લીખો)

સમોંને ભાંગોનેો ઉપૂયોોગ કરીીનેે સમોતંલ્યો અપૂૂર્ણાંં�કોનેે સમોજવાં. 

એક રોોટલીી ચોારો બાાળકો દ્વાારોા સામાનેરૂપૂે  વાહંોચોવાામા� આવાી 
હોતેી. દરોકે બાાળકનેે સા�પૂૂર્ણાં�નેો કેટલીો ભાાગ મળ્યોો? 

નેજીકનેં� વિંચોત્ર એ નેં� વિંવાભાાજને બાતેાવેા છેે રોોટલીી જમેા� ચોારો 
બાાળકોનેો સામાવેાશ થીાયો છેે.

 અપૂૂર્ણાંા�ક રોોટલીી દરોકે બાાળકનેે છેે
૧ 
૪ .

ચોારો શેરો એકબાીજાનેી બારોાબારો 
હોોવાા જોઈએ!
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તેમે આ ઘટનેાનેે વિંવાભાાજનેનેા તેથ્યોો, વાધાારોાનેા તેથ્યોો અનેે ગંર્ણાંાકારો તેથ્યોો દ્વાારોા પૂર્ણાં 
વ્યોક્ત કરોી શકો છેો. 

વિંવાભાાજનેનેી હોકીકતે ૧  છેે ÷ ૪  =
૧ 
૪ .

તેે વાધાારોાનેી હોકીકતે ૧  છેે =
૧ 
૪ +

૧ 
૪ +

૧ 
૪ +

૧ 
૪ .

ગંર્ણાંાકારો તેથ્યો ૧  છેે = ૪  ×
૧ 
૪ .

 ચાંલોો તેનેે સમોજીએ 
1. ત્રર્ણાં રોોટલીીઓ ચોારો બાાળકો દ્વાારોા સામાનેરૂપૂે  વાહંોચોવાામા� આવેા છેે. વિંચોત્રમા� વિંવાભાાગ 

બાતેાવાો અનેે દરોકે બાાળકનેે કેટલીં� મળે છેે તેેનેા માટે અપૂૂર્ણાંા�ક લીખો. આ ઉપૂરોા�તે, 
સા�બા�વિંધાતે વિંવાભાાજને તેથ્યોો, વાધાારોાનેી હોકીકતેો અનેે ગંર્ણાંાકારો તેથ્યોો લીખો.

 નેો અપૂૂર્ણાંા�ક રોોટલીી દરોકે બાાળકનેે મળે છેે તેે ______ છેે.  

વિંવાભાાજને તેથ્યો: 

વાધાારોાનેી હોકીકતે: 

ગંર્ણાંાકારો તેથ્યો:

તેમારોા વિંચોત્ર અનેે જવાાબાોનેી તેમારોા �લીાસાનેા વિંમત્રો સાાથીે તંેલીનેા કરોો!

2.  જ્યાારો ે૨ હોોયો ત્યોારો ેદરોકે બાાળનેે કેટલીં� મળે છેે તેે બાતેાવાવાા માટે એક વિંચોત્ર દોરોો રોોટલીીઓ 
૪  બાાળકો દ્વાારોા સામાનેરૂપૂે  વાહંોચોવાામા� આવેા છેે. આ ઉપૂરોા�તે, સા�બા�વિંધાતે વિંવાભાાજને 
તેથ્યોો, વાધાારોાનેી હોકીકતેો અનેે ગંર્ણાંાકારો તેથ્યોો લીખો.

3. અવિંનેલી એક જૂથીમા� હોતેો જ્યાા� ૨ કેકનેે ૫ બાાળકોમા� સામાનેરૂપૂે  વાહંોચોવાામા� આવાી 
હોતેી. અવિંનેલીનેે કેટલીી કેક મળશે?

જો આપૂરે્ણાં આવાા બાે જૂથીોનેે એક સાાથીે 

રોાખીએ તેો? એક જૂથી જ્યાા� ૨  કેકનેે ૫  

બાાળકો વાચ્ચેો સામાને રોીતેે વાહંોચોવાામા� આવાી 

છેે, અનેે બાીજા જૂથીનેે ફરોીથીી ૪  કેક અનેે ૧ ૦  

બાાળકો સાાથીે વાહંોચોવાામા� આવેા છેે.

હોવેા જો મારોા ગૂ્રાપૂમા� ૧ ૦  બાાળકો 
હોોયો તેો મનેે કેટલીી કેકનેી જરૂરો પૂડેી 

જથેીી તેેમનેે અવિંનેલી જટેલીી જ માત્રામા� 
કેક મળે?
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ચોાલીો આપૂરે્ણાં નેીચેોનેી પૂવિંરોવિંસ્થીવિંતેઓમા� દરોકે બાાળકનેા વિંહોસ્સાાનેી તેપૂાસા કરોીએ.
• ૧  રોોટલીી ૨  બાાળકો વાચ્ચેો સારોખા ભાાગે વિંવાભાાવિંજતે થીાયો છેે.
• ૨  રોોટલીીઓ ૪  બાાળકોમા� સામાને રોીતેે વિંવાભાાવિંજતે છેે. 
• ૩   રોોટલીીઓ ૬  બાાળકોમા� સામાનેરૂપૂે  વાહંોચોાયેોલીા છેે.

ચોાલીો આપૂરે્ણાં દોરોીએ અનેે શેરો કરોીએ!
 શં� તેમે નેો�ધ્યંો� છેે કે દરોકે પૂવિંરોવિંસ્થીવિંતેમા� દરોકે બાાળકનેો વિંહોસ્સાો એકસારોખો જ હોોયો 
છેે? તેેથીી, આપૂરે્ણાં કહોી શકીએ કે ૧ 

૨ =
૨ 
૪ =

૩  
૬ .

તેેથીી, આ બા�નેે પૂવિંરોવિંસ્થીવિંતેઓમા� દરોકે 
બાાળકનેો વિંહોસ્સાો સામાને છેે!

આમ
૨ 
૫ =

૪ 
૧ ૦ !

સમોૂહી ૧

સમોૂહી ૨

અપૂૂર્ણાંા�કો કે જ્યાા� શેરો સામાને હોોયો તેેનેે કહેોવાામા� આવેા છેે ‘સામકક્ષ અપૂૂર્ણાંા�કોʼ.

૧  રોોટલીી ને ે૨ નેી વાચ્ચેો સારોખી રોીતેે 

વિંવાભાાવિંજતે કરોવાામા� આવેા છેે 

૨  રોોટલીીઓ નેે ૪ વાચ્ચેો સારોખી 
રોીતેે વિંવાભાાવિંજતે કરોવાામા� આવેા 

છેે 

૩   રોોટલીી નેે ૬  વાચ્ચેો સારોખા 
ભાાગે ભાાગ્યોા છેે

૧ 
૨ 

૧ 
૨ 

૨ 
૪ 

૨ 
૪ 

૨ 
૪ 

૨ 
૪ 

૩  
૬ 

૩  
૬ 

૩  
૬ 

૩  
૬ 

૩  
૬ 

૩  
૬ 
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આમ ૧ 
૨  , 

૨ 
૪  અનેે ૩  

૬  બાધાા જ છેે સમોક� અપૂૂર્ણાંં�કો.

તેેનેે સામકક્ષ કેટલીાક વાધંા અપૂૂર્ણાંા�કો શોધાો ૧ 
૨ . તેેમનેે આમા� લીખો અહોી� બાોક્સા: 

           

સારોખી રોીતેે વિંવાભાાવિંજતે કરોો રોોટલીીઓ નેીચેો બાતેાવેાલીી પૂવિંરોવિંસ્થીવિંતેઓમા� અનેે દરોકે 
બાાળકનેો વિંહોસ્સાો લીખો. શં� આ દરોકે વિંકસ્સાામા� શેરો સામાને છેે? કેમ?

 ચાંલોો તેનેે સમોજીએ 
 ગંમ થીયેોલી સા�ખ્યોાઓનેે શોધાો:

a.  ૫ ગ્લીાસા જ્યાંસા ૪ વિંમત્રો વાચ્ચેો સારોખા ભાાગે વાહંોચોાયેોલીો છેે, જ ે_____ ગ્લીાસા જ્યાંસા જવેાો 
જ છેે, જ ે૮ વિંમત્રો વાચ્ચેો સામાનેરૂપૂે  વાહંોચોાયેોલીો છેે. 

  આમ 
૫ 
૪ = ૮  .

b.  ૩  થીેલીીમા� સારોખા ભાાગે ભાાગતેા ૪ વિંકલીો બાટાટા એ ____ બાેગમા� સારોખા ભાાગે ભાાગતેા 
૧૨ વિંકલીો બાટાકા જટેલીા જ હોોયો છેે. 

 આમ 
૪ 
૩  =

૧ ૨ 

શં� તેમે આ દરોકે અપૂૂર્ણાંા�કમા� અ�શ અનેે છેેદ વાચ્ચેોનેા સા�બા�ધા વિંવાશે ક�ઈપૂર્ણાં નેો�ધ્યોં� 
છેે?

૨  રોોટલીીઓ નેી 
વાચ્ચેો સારોખા ભાાગે 

વિંવાભાાવિંજતે 
૩   બાાળકો

૪  રોોટલીીઓ વિંવાભાાવિંજતે 
થીયોેલી 

સામાનેરૂપૂે  વાચ્ચેો 
૬  બાાળકો

૬  રોોટલીીઓ વિંવાભાાવિંજતે 
થીયોેલી 

સામાનેરૂપૂે  વાચ્ચેો 
૯  બાાળકો  

૨ 
૩  

૨ 
૩  

૨ 
૩  

૨ 
૩   ને ેપૂર્ણાં કહેોવાામા� આવેા છેે સારોળ ફોમ� નેં� 

૪ 
૬ . તેે પૂર્ણાં છેે સારોળ ફોમ� નેં� 

૬ 
૯  તેેમજ તેા.

ગવિંર્ણાંતે 
વાાતે કરોો
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c.   ૭  રોોટલીીઓ ૫  બાાળકોમા� વિંવાભાાવિંજતે એ __ નેી જમે જ છેે રોોટલીીઓ વિંવાભાાવિંજતે થીયેોલી _____ 
બાાળકોમા�. 

 આમ ૭ 
૫ = .

કયોા ગ્રાંપૂમા� દરોકે બાાળકનેે વાધંા મળશે વિંચોક્કાી?

૧  વિંચોક્કાી ૨  બાાળકો અથીવાા ૫  વાચ્ચેો વિંવાભાાવિંજતે વિંચોક્કાીસા ૮  બાાળકોમા� વાહંોચોાયેોલીં� છેે.

મંક્તા: તેેથીી, આપૂરે્ણાં સારોખામર્ણાંી કરોવાી જોઈએ ૧ 
૨  અનેે ૫ 

૮ . કયંો� વાધાારો ેછેે?

શબાનેમ : અચ્છેા, આપૂરે્ણાં એ જોયંો� છેે. ૧ 
૨ = ૪ 

૮ ; અનેે સ્પૂષ્ટ પૂરે્ણાં ૪ 
૮ < ૫ 

૮ .  તેેથીી, બાાળકો 

કે જમેનેા માટે ૫  વિંચોક્કાીસા નેે ૮ વાચ્ચેો સારોખા ભાાગે ભાાગ્યોા હોોયો તેો વાધંા મળશે જ ેબાાળકો 
માટે ૧  વિંચોક્કાી નેે ૨  વાચ્ચેો સારોખી રોીતેે વિંવાભાાવિંજતે કરોવાામા� આવેા છેે. બાીજા જૂથીનેા 
બાાળકોનેે વાધંા મળશે વિંચોક્કાી પ્રાત્યેોક.

નેીચેોનેા જૂથીોનેં� શં�? કયોા ગ્રાંપૂમા� દરોકે બાાળકનેે વાધંા મળશે?

૧  વિંચોક્કાી ૨  બાાળકો અથીવાા ૪  વાચ્ચેો વિંવાભાાવિંજતે વિંચોક્કાીસા ૭  બાાળકોમા� વાહંોચોાયેોલીં� છેે.

શબાનેમ: કયોા ગ્રાંપૂનેા બાાળકોનેે આ વાખતેે વાધંા વિંચોક્કાી મળશે? 
મંક્તા: આપૂરે્ણાં સારોખામર્ણાંી કરોવાી જોઈએ ૧ 

૭  અનેે ૪ 
૭ . 

હોવાે
૧  × ૪ 
૨  × ૪ =

૪ 
૮ આમ ૧ 

૨ = ૪ 
૮ .

શબાનેમ: પૂર્ણાં તેમે અ�શ અનેે છેેદનેે ફરોીથીી ૪ વાડેી શા માટે ગંર્ણાંાકારો કયો�?

મંક્તા : તેમે જોઈ જશો!
જ્યાારો ે૪  ચોીક્કાીને ે૭  બાાળકો વાચ્ચેો સારોખા ભાાગે વાહંોચોવાામા� આવેા, ત્યોારો ે
દરોકેને ે મળશે ૪ 

૭  વિંચોક્કાી. જ્યાારો ે ૪ વિંચોક્કાીસા ૮  બાાળકોમા� સામાનેરૂપૂે  
વાહંોચોાયોલેીા છેે, દરોકેને ેમળશે ૪ 

૮ વિંચોક્કાી. આમ ૪ 
૭ >

૪ 
૮ .
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ધાારોો કે બાાળકોનેી સા�ખ્યોા એકસારોખી જ રોાખવાામા� આવાી છેે, પૂરો�તેં જ ે એકમોનેી 
વાહંોચોર્ણાંી કરોવાામા� આવાી રોહોી છેે તેેનેી સા�ખ્યોા વાધાી ગઈ છેે? હોવાે તેમે દરોકે બાાળકનેા વિંહોસ્સાા 
વિંવાશે શં� કહોી શકો? કેમ? તેમારોો તેક�  કેવાી રોીતેે સામજાવાે છેે તેેનેી ચોચોા� કરોો
૧ 
૫ <

૨ 
૫ , 

૩  
૭ <

૪ 
૭ અનેે ૧ 

૨ <
૫ 
૮ .

હોવાે, નેક્કાી કરોો કે બાે જૂથીોમા�થીી કયોા જૂથીમા� દરોકે બાાળકનેે મોટો વિંહોસ્સાો મળશે: 

૧.   સમૂોહી ૧ :  ૩ ગ્લીાસા શેરોડીીનેો રોસા ૪ બાાળકોમા� સારોખા ભાાગે વાહંોચોાયેોલીો છેે. 
      સમોૂહી ૨:  ૭ ગ્લીાસા શેરોડીીનેો રોસા ૧૦ બાાળકોમા� સારોખા ભાાગે વાહંોચોાયેોલીો છેે. 
૨.   સમૂોહી ૧ :  ૪ ગ્લીાસા શેરોડીીનેો રોસા ૭ બાાળકોમા� સારોખા ભાાગે વાહંોચોાયેોલીો છેે. 
      સમોૂહી ૨:  ૫  ગ્લીાસા શેરોડીીનેો રોસા ૭  બાાળકોમા� સારોખા ભાાગે વાહંોચોાયેોલીો છેે.
કયોા જૂથીોનેી તંેલીનેા કરોવાી વાધંા સારોળ હોતેી? કેમ? 

શબાનેમ: પ્રાથીમ બાે જૂથીોનેી તંેલીનેા કરોવાા માટે, આપૂરે્ણાં 
અપૂૂર્ણાંા�કનેે સામકક્ષ અપૂૂર્ણાંા�કો શોધાવાા પૂડીશે 
૩  
૪  અનેે ૭ 

૧ ૦ .

મંક્તા: કેવાી રોીતેે  ૬ 
૮ =

૩  
૪  અનેે 

૨ ૧ 
૩  ૦ =

૭ 
૧ ૦ ?

ગવિંર્ણાંતે 
વાાતે કરોો

  જો વાહંોચોવાામા� આવેાલીા એકમોનેી સા�ખ્યોા સામાને 
હોોયો, પૂરો�તંે જ ેબાાળકો વાચ્ચેો એકમો વાહંોચોાયેોલીા હોોયો 
તેેનેી સા�ખ્યોા વાધંા હોોયો, તેો તેેનેો વિંહોસ્સાો ઓછેો હોોયો છેે.

તેેથીી, ૪ 
૭ >

૪ 
૮  અનેે ૪ 

૮ =
૧ 
૨  આમ ૪ 

૭ >
૧ 
૨ .

હોવાે મનેે સામજાયોં� કે શા માટે તેમે અ�શ અનેે છેેદનેે 
૪ વાડેી ગંર્ણાંાકારો કયો�.

જ્યાારો ેબાાળકોનેી સા�ખ્યોા સામાને હોોયો, 
ત્યોારો ેતેેનેી તંેલીનેા કરોવાી સારોળ છેે, તેે 

નેથીી? 
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શબાનેમ:  એક શરોતે છેે. બાે અપૂૂર્ણાંા�કો માટે વાપૂરોાતેો અપૂૂર્ણાંા�ક એકમ સામાને હોોવાો જોઈએ! 
જમે કે ૨ 

૬  અનેે ૩  
૬  બા�નેે સામાને અપૂૂર્ણાંા�ક એકમનેો ઉપૂયોોગ કરો ેછેે ૧ 

૬  (એટલીે કે છેેદ 
સારોખા જ હોોયો છેે). પૂર્ણાં ૬ 

૮  અનેે 
૨ ૧ 
૩  ૦  સામાને અપૂૂર્ણાંા�ક એકમોનેો ઉપૂયોોગ કરોશો 

નેહોી � (તેેઓ વિંવાવિંવાધા છેેદ ધારોાવાે છેે). 
મંક્તા: ઠીક છેે, તેો ચોાલીો આપૂરે્ણાં પૂછેી સામકક્ષ અપૂૂર્ણાંા�ક બાનેાવાવાાનેં� શરૂ કરોીએ: 
   ૩  

૪   =  ૬ 
૮   =  ૯ 

૧ ૨   =  ૧ ૨ 
૧ ૬   =  

૧ ૫ 
૨ ૦  … પૂર્ણાં હંો�  ક્યાારો ેઅટકી શકં� ? 

શબાનેમ : સામજાઈ ગયોં�! આપૂરે્ણાં ૪ × ૧૦ = ૪૦ સાંધાી કેવાી રોીતેે આગળ વાધાીશં�. 
મંક્તા:  તેમારોો મતેલીબા બાે છેેદનેં� ઉત્પૂાદને? 

સાા��  લીાગે છેે!

  અમારોી પૂાસાે ૩  
૪  અનેે  ૭ 

૧ ૦ .  બાે છેેદ (૪  અનેે ૧ ૦ )નેી પૂેદાશ ૪ ૦  છેે.

  ૩  
૪ =

૬ 
૮ =

૯ 
૧ ૨ =

૧ ૨ 
૧ ૬ =

૧ ૫ 
૨ ૦ =

૧ ૮ 
૨ ૪ = … =

૨ ૭ 
૩  ૬ 

=
૩  ૦ 
૪ ૦ .

૭ 
૧ ૦  = 

૧ ૪ 
૨ ૦ =

૨ ૧ 
૩  ૦ =

૨ ૮ 
૪ ૦ .

પૂરો� તંે નેો�ધા લીો કે 
૧ ૫ 
૨ ૦  અનેે 

૧ ૪ 
૨ ૦  પૂર્ણાં એ 

જ છેેદ ધારોાવાતેો હોતેો! 

હોા! અમારો ેદરોકે અપૂૂર્ણાંા�ક માટે સામાને 
અપૂૂર્ણાંા�ક એકમો મેળવાવાાનેી જરૂરો હોતેી.

શબાનેમ:  તેેથીી, આનેા સામકક્ષ અપૂૂર્ણાંા�કો ૩  
૪  અનેે ૭ 

૧ ૦  સામાને અપૂૂર્ણાંા�ક એકમ સાાથીે (સામાને 

છેેદ) છેે  
૩  ૦ 
૪ ૦   અનેે  

૨ ૮ 
૪ ૦ અથીવાા 

૧ ૫ 
૨ ૦  અનેે 

૧ ૪ 
૨ ૦ .

    કારોર્ણાં કે સ્પૂષ્ટ છેે 
૩  ૦ 
૪ ૦ >

૨ ૮ 
૪ ૦ , અમે વિંનેષ્કષા� કાઢીએ છેીએ કે ૩  

૪ >
૭ 

૧ ૦ .

આપૂરે્ણાં છેેદ ૪ ૦  સાંધાી 
પૂહોો�ચોીએ ત્યોા� સાંધાી જાઓ.
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અપૂૂર્ણાંા�કોનેી આપૂેલીી જોડી માટે સામકક્ષ અપૂૂર્ણાંા�કો શોધાો કે જથેીી અપૂૂર્ણાંા�ક એકમો સામાને 
હોોયો.

a. ૭ 
૨  અનેે ૩  

૫ b. ૮ 
૩   અનેે ૫ 

૬ c. ૩  
૪  અનેે ૩  

૫ d. ૬ 
૭  અનેે ૮ 

૫ 

e. ૯ 
૪  અનેે ૫ 

૨ f. ૧ 
૧ ૦  અનેે ૨ 

૯ g. ૮ 
૩   અનેે  ૧ ૧ 

૪ h. ૧ ૩  
૬  અનેે ૧ 

૯ 

અપૂૂર્ણાંં�કનેે તેનેં સૌથી નેીચાં પૂદોમોં� (અથવાં તેનેં સરીળ સ્વા�પૂમોં�) 
દશંર્વાવાં�. 
કોઈપૂર્ણાં અપૂૂર્ણાંા�કમા�, જો તેેનેા અ�શ અનેે છેેદમા� ૧  વિંસાવાાયો કોઈ સાામાન્યો અવાયોવા ને 
હોોયો, તેો અપૂૂર્ણાંા�ક મા� હોોવાાનેં� કહેોવાાયો છેે ન્યૂોનેતમો શરીતો અથીવાા તેેનેામા� સૌથી સરીળ 
સ્વા�પૂ . બાીજા શબ્દોમા� કહોીએ તેો, જો અપૂૂર્ણાંા�ક તેેનેા અ�શ અનેે છેેદ શક્યા તેેટલીા 
નેાનેા હોોયો તેો તેે સાૌથીી નેીચોા શબ્દોમા� કહેોવાાયો છેે.

 કોઈ પૂર્ણાં અપૂૂર્ણાંા�કનેે સાૌથીી નેીચોા શબ્દોમા� સામકક્ષ અપૂૂર્ણાંા�ક શોધાીનેે વ્યોક્ત કરોી 
શકાયો છેે જનેેો અ�શ અનેે છેેદ શક્યા તેેટલીો નેાનેો હોોયો છેે. 

ચોાલીો જોઇએ કે અપૂૂર્ણાંા�કનેે સાૌથીી નેીચોા શબ્દોમા� કેવાી રોીતેે વ્યોક્ત કરોવાા. 

ઉદંહીરીર્ણાં: અપૂૂર્ણાંા�ક છેે 
૧ ૬ 
૨ ૦  સાૌથીી નેીચોી દ્રવિંષ્ટએ? નેા, ૪  એ સાામાન્યો બાાબાતે છેે 

અવાયોવા ૧ ૬  અનેે ૨ ૦ નેી છેે. ચોાલીો આપૂરે્ણાં ઘટાડીીએ 
૧ ૬ 
૨ ૦  સાૌથીી નેીચોી શરોતેો સાંધાી. 

આપૂરે્ણાં જાર્ણાંીએ છેીએ કે ૧ ૬  (અ�શ) અનેે ૨ ૦  (છેેદ) બા�નેે છેેદ છેે ૪  વાડેી ભાાગી 
શકાયો છેે. 

આમ 
૧ ૬  ÷ ૪ 
૨ ૦  ÷ ૪ =

૪ 
૫ .     

હોવેા, ૪  અનેે ૫  વાચ્ચેો કોઈ સાામાન્યો પૂવિંરોબાળ નેથીી. આથીી, ૧ ૬ 
૨ ૦  સાૌથીી નેીચોા શબ્દોમા� 

વ્યોક્ત કરોવાામા� આવેા છેે ૪ 
૫ . આમ ૪ 

૫  નેં� સાૌથીી સારોળ સ્વારૂપૂ કહેોવાામા� આવેા છેે ૧ ૬ 
૨ ૦ , કારોર્ણાં કે 

૪  અને ે૫  મા� ૧  વિંસાવાાયો કોઈ સાામાન્યો પૂવિંરોબાળ નેથીી.

કોઈપૂર્ણાં અપૂૂર્ણાંા�કનેે તેેમનેી વાચ્ચેોનેા સાૌથીી 
વાધંા સાામાન્યો પૂવિંરોબાળ દ્વાારોા અ�શ અનેે છેેદ 

બા�નેેનેે વિંવાભાાવિંજતે કરોીનેે સાૌથીી નેીચોી શરોતેોમા� 
રૂપૂા�તેવિંરોતે કરોી શકાયો છેે. 
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અપૂૂર્ણાંા�કનેે સાૌથીી નેીચોી દ્રવિંષ્ટએ વ્યોક્ત કરોવાો તેે પૂર્ણાં પૂગલીા�મા� કરોી શકાયો છેે. 
ધાારોો કે આપૂરે્ણાં વ્યોક્ત કરોવાા માગીએ છેીએ ૩  ૬ 

૬ ૦ 
 સાૌથીી નેીચોી દ્રવિંષ્ટએ. પ્રાથીમ, 

આપૂરે્ણાં જોઈએ છેીએ કે અ�શ અનેે છેેદ બા�નેે સામાને છેે. તેેથીી, આપૂરે્ણાં બા�નેેનેે વાહંોચોીએ 
છેીએ ૨  દ્વાારોા, અનેે જંઓ કે ૩  ૬ 

૬ ૦ =  ૧ ૮ 
૩  ૦ .

અ�શ અનેે છેેદ બા�નેે ફરોીથીી પૂર્ણાં છેે, તેેથીી આપૂરે્ણાં કરોી શકીએ દરોકેનેે ફરોીથીી ૨ વાડેી 
ભાાગો; આપૂર્ણાંનેે મળે છેે 

૧ ૮ 
૩  ૦ =

૯ 
૧ ૫ . 

હોવેા આપૂરે્ણાં જોઈએ છેીએ કે ૯  અનેે ૧ ૫  એ બા�નેે ૩   નેા ગંર્ણાંાકારો છેે, તેેથીી આપૂરે્ણાં 
ભાાગીએ છેીએ મેળવાવાા માટે બા�નેે દ્વાારોા ૩   

૯ 
૧ ૫ =

૩  
૫ . 

હોવેા, ૩   અનેે ૫  મા� ૧  વિંસાવાાયો કોઈ સાામાન્યો અવાયોવા નેથીી, તેેથીી,  ૩  ૬ 
૬ ૦  in ન્યૂોનેતેમ

શરોતેો છેે ૩  
૫ .

વૈાકવિંલ્પૂક રોીતેે, આપૂરે્ણાં નેો�ધ્યંો� હોોતે કે 
૩  ૬ 
૬ ૦  , બા�નેે અ�શ અનેે છેેદ એ 

૧ ૨  નેા ગંર્ણાંાકારો છેે: આપૂરે્ણાં જોઇએ છેીએ કે ૩  ૬  = ૩   × ૧ ૨  અનેે 
૬ ૦  = ૫  × ૧ ૨ . તેેથીી, આપૂરે્ણાં તેારોર્ણાં કાઢી શક્યાા હોોતે કે  ૩  ૬ 

૬ ૦ =
૩  
૫  સાીધેાસાીધંા�.

કોઈપૂર્ણાં પૂદ્ધવિંતે કામ કરો ેછેે અનેે તેે જ જવાાબા આપૂશે! પૂર્ણાં ક્યાારોકે પૂગવિંથીયોા�મા� જવંા� 
વાધંા સારોળ બાનેી શકે.

ચાંલોો તેનેે સમોજીએ 
 નેીચેોનેા અપૂૂર્ણાંા�કોનેે સાૌથીી નેીચોા શબ્દોમા� વ્યોક્ત કરોો:

 a.  
૧ ૭ 
૫ ૧    b.  

૬ ૪ 
૧ ૪ ૪    e.  

૧ ૨ ૬ 
૧ ૪ ૭    d.  

૫ ૨ ૫ 
૧ ૧ ૨ 

૭ .૭  અપૂૂર્ણાંં�કોનેી સરીખાંમોર્ણાંી.
જ ેમોટં�  છેે, ૪ 

૫  અથીવાા ૭ 
૯ ? આવાા બાે અપૂૂર્ણાંા�કનેી સાીધાી તંેલીનેા કરોવાી મંશ્કેલી હોોઈ શકે છેે.  

જો કે, આપૂરે્ણાં જાર્ણાંીએ છેીએ કે સામાને છેેદવાાળા બાે અપૂૂર્ણાંા�કનેે સામકક્ષ અપૂૂર્ણાંા�કો કેવાી 
રોીતેે શોધાવાા. ચોાલીો જોઈએ કે આપૂરે્ણાં તેેનેો ઉપૂયોોગ કેવાી રોીતેે કરોી શકીએ:
૪ 
૫   =  

૪ ×૯ 
૫ ×૯ =

૩  ૬ 
૪ ૫ 

૭ 
૯   = 

૭ ×૫ 
૮ ×૫ =

૩  ૫ 
૪ ૫ .

૪ ૫  એ ૫  અનેે ૯  નેો સાામાન્યો 

ગંર્ણાંાકારો છેે, તેેથીી આપૂરે્ણાં ૪ ૫  નેો 

ઉપૂયોોગ સાામાન્યો છેેદ તેરોીકે કરોી 

શકીએ છેીએ.
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સ્પષ્ટ છેે કેે,  ૩  ૬ 
૪ ૫  > ૩  ૫ 

૪ ૫  

આમ ૪ 
૫  > ૭ 

૯ !

ચાાલોો આપણેે બીીજી જોોડીી માાટેે આનોો પ્રયાાસ કરીીએ: ૭ 
૯  અનેે ૧ ૭ 

૨ ૧ .

૬૩ એ ૯ અનેે ૨૧ નોો સાામાાન્ય ગુુણાાકાાર છેે. પછીી આપણે આ લખીી શકીીએ:

 ૭ 
૯  = 

૭ ×૭ 
૯ ×૭  =  ૪ ૯ 

૬ ૩   ,  
૧ ૭ 
૨ ૧  = 

૧ ૭ 
×૩  
૨ ૧ ×૩   = ૫ ૧ 

૬ ૩  .

સ્પષ્ટ છેે કેે,  ૪ ૯ 
૬ ૩   < ૫ ૧ 

૬ ૩   . આમ ૭ 
૯  < ૧ ૭ 

૨ ૧ !

ચાાલોો સંંક્ષિ�પ્તમાં �ં કહીીએ!

આપેેલ બેે કેે તેેથીી વધુુ અપૂૂર્ણાં �ંકોોનાા કદનીી તુુલનાા કરવાા માાટેેનાા પગલાંં�:
પગલુંં� ૧: �આપેેલ અપૂૂર્ણાંં�કનેે સમકક્ષ અપૂૂર્ણાં �ંકોોમાંં� ફેેરવોો જેથેીી તેે બધાા સમાાન છેેદ 

અથવાા સમાાન અપૂૂર્ણાં �ંક એકમ સાાથેે વ્યક્ત થાાય. 

પગલુંં� ૨: �હવે, સમકક્ષ અપૂૂર્ણાં �ંકોોનીી તુુલનાા માાત્ર અંંશોોનીી સરખાામણીી કરીીનેે કરોો, એટલેે 
કેે, દરેકેનાા અપૂૂર્ણાં �ંક એકમોોનીી સંંખ્યાા. 

  ચાાલોો તેેનેે સમજીએ 

	� ૧ . નીીચેેનાા અપૂૂર્ણાં �ંકોોનીી તુુલનાા કરોો અનેે તમાારાા જવાાબોોનેે યોોગ્ય ઠેેરવોો:

a.  ૮ 
૩   ,  

૫ 
૨  b.  ૪ 

૯  ,  
૩  
૭  c.  ૭ 

૧ ૦  ,  
૯ 

૧ ૪  

d.  ૧ ૨ 
૫ ,   

૮ 
૫  e.  ૯ 

૪  ,  
૫ 
૨  

	 ૨ . નીીચેેનાા અપૂૂર્ણાં �ંકોોનેે ચડતાા ક્રમમાંં� લખોો. 
		  a.  ૭ 

૧ ૦  , 
૧ ૧ 
૧ ૫  ,  

૨ 
૫  			  b. ૧ ૯ 

૨ ૪  ,  
૫ 
૬  , 

૭ 
૧ ૨  

	 ૩  . નીીચેેનાા અપૂૂર્ણાં �ંકોો ઉતરતાા ક્રમમાંં� લખોો.

		  a.  
૨ ૫ 
૧ ૬ ,  ૭ 

૮ , 
૧ ૩  
૪ , 

૧ ૭ 
૩  ૨  		  b. ૩  

૪  ,  
૧ ૨ 
૫ ,  

૭ 
૧ ૨ ,  

૫ 
૪  
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૭ .૮  અપૂૂર્ણાંં�કોનેો સરીવાંળો અનેે બોંદબોંકી. 

મીનેાનેા વિંપૂતેાએ ક�ઈક બાનેાવ્યંો� વિંચોક્કાી. મીનેાએ ખાધંા� ૧ 
૨ 

તેેમા�થીી અનેે તેેનેા નેાનેા ભાાઈએ ખાધંા� ૧ 
૪  તેેનેં�. કંલી મળીનેે 

કેટલીા વિંચોક્કાી કયંો� મીનેા અનેે તેેનેો ભાાઈ સાાથીે જમે છેે?

આપૂરે્ણાં તેેનેી કલ્પૂનેા કરોીનેે જવાાબા પૂરો પૂહોો�ચોી શકીએ છેીએ. ચોાલીો આપૂરે્ણાં આનેો 
એક ભાાગ લીઈએ વિંચોક્કાી અનેે તેેનેે આ રોીતેે પ્રાથીમ બાે ભાાગમા� વિંવાભાાવિંજતે કરોો.

મીનેાએ ખાધંા� ૧ 
૨  તેેનેી 

જમે કે વિંચોત્રમા� દશા�વેાલી છેે. 

ચોાલીો હોવેા બાાકી રોહેોલીા અડીધાા ભાાગનેે દશા�વ્યોા પ્રામારે્ણાં આગળનેા બાે ભાાગમા� 
વિંવાભાાવિંજતે કરોીએ. આ દરોકે ટંકડીો છેે ૧ 

૪  સામગ્રાનેં� વિંચોક્કાી.

મીનેાનેા ભાાઈએ ખાધંા� ૧ 
૪ 

સામગ્રાનેં� વિંચોક્કાી, જમે છેે તેેમ 
વિંચોત્રમા� દશા�વેાલી છેે. 

કંલી વિંચોક્કાી ખાવાામા� 
આવેા છેે ૧ 

૨ (મીનેા દ્વાારોા) અનેે ૧ 
૪  (તેેનેા 

ભાાઈ દ્વાારોા)
 કંલી વિંચોક્કાી ખાધંા� 
   = ૧ 

૨  + ૧ 
૪ 

=
૧ 
૪ +

૧ 
૪ +

૧ 
૪ 

 = ૩   ×
૧ 
૪ =

૩  
૪ .    

કંલી મળીનેે કેટલીા વિંચોક્કાી બાાકી છેે? 

મીનેાએ ખાધંા�

મીનેાએ ખાધંા�

ભાાઈએ ખાધંા�

કંલી વિંચોક્કાી ખાધંા�
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સમાાન અપૂૂર્ણાંં�ક એકમ અથવાા છેેદવાાળાા અપૂૂર્ણાંં�કોોનોો સરવાાળોો.

ઉદાાહરણ: નોો સરવાાળોો શોોધોો ૨ 
૫  અનેે ૧ 

૫ . 

ચાાલોો આપણેે લંંબચોોરસ પટ્ટીીઓનોો ઉપયોોગ કરીીનેે બને્નેનુંં� પ્રતિ�નિ�ધિ�ત્વ કરીીએ. બંંનેે 
અપૂૂર્ણાં �ંકોોમાંં�, અપૂૂર્ણાં �ંક એકમ સમાાન હોોય છેે ૧ 

૫  , તેેથીી, દરેકે પટ્ટીીનેે ૫  સમાાન ભાાગમાંં� 
વહેંચવાામાંં� આવશે. 

આમ ૨ 
૫   તરીીકેે રજૂ કરવાામાંં� આવશેે -

અનેે ૧ 
૫   તરીીકેે રજૂ કરવાામાંં� આવશેે -

આપેેલ બેે અપૂૂર્ણાં �ંક ઉમેેરવાા એ છાાયાંં�કિ�ત ભાાગોોનીી કુુલ સંંખ્યાા શોોધવાા જેવેુંં� જ છેે, 
જેમેાંં�થીી દરેકે સમાાન અપૂૂર્ણાં �ંક એકમનેે રજૂ કરે ેછેે ૧ 

૫ . 

આ કિ�સ્સાામાંં�, છાાયાાવાાળાા ભાાગોોનીી કુુલ સંંખ્યાા ૩   છેે. કાારણ કેે, દરેકે છાાયાંં�કિ�ત 
ભાાગ અપૂૂર્ણાં �ંક એકમનેે રજૂ કરે ેછેે ૧ 

૫  , આપણેે જોોઈએ છીીએ કેે ૩   છાાયાંં�કિ�ત ભાાગોો સાાથેે 
મળીીનેે અપૂૂર્ણાં �ંકનુંં� પ્રતિ�નિ�ધિ�ત્વ કરે ેછેે ૩  

૫ .

તેેથીી,	 ૨ 
૫  + ૧ 

૫  = ૩  
૫ ?

ઉદાાહરણ: નોો સરવાાળોો શોોધોો  ૪ 
૭   અનેે  ૬ 

૭ .

ચાાલોો આપણેે લંંબચોોરસ સ્ટ્રીી �પ મોોડેેલનોો ઉપયોોગ કરીીનેે બંંનેેનેે ફરીીથીી રજૂ કરીીએ. અહીંં� 
માંં� બંંનેે અપૂૂર્ણાંં�કોો, અપૂૂર્ણાંં�ક એકમ સમાાન છેે, એટલેે કેે, ૧ 

૭ , તેેથીી દરેકે સ્ટ્રીી �પ વિ�લ કરશેે 
તેેનેે ૭  સરખાા ભાાગમાંં� વિ�ભાાજિ�ત કરવાામાંં� આવશેે.

પછીી ૪ 
૭   તરીીકેે રજૂ કરવાામાંં� આવશેે -
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અનેે ૬ 
૭  તેરોીકે રોજૂ કરોવાામા� આવાશે -

આ વિંકસ્સાામા�, છેાયોાવાાળા ભાાગોનેી કંલી સા�ખ્યોા ૧ 
૦  છેે, અનેે દરોકે છેાયોાવાાળો ભાાગ અપૂૂર્ણાંા�ક એકમ 
રોજૂ કરો ે છેે ૧ 

૭ , તેેથીી, ૧ ૦  છેાયોાવાાળા ભાાગો સાાથીે 
મળીનેે અપૂૂર્ણાંા�કનેં� પ્રાવિંતેવિંનેવિંધાત્વા કરો ેછેે ૧ ૦ 

૭   જ ેઅહોી� 

જોવાા મળે છેે.

   

   

                                                  = ૧  +
૩  
૭ 

                                                  = ૧  ૩  
૭ .

   

   પ્રાયોત્ન કરોો  ઉમેરોી રોહ્યોા છેીએ ૪ 
૭ +

૬ 
૭  ને�બારો લીાઇનેનેો ઉપૂયોોગ કરોીનેે. શં� તેમનેે તેે જ 

જવાાબા મળે છેે?

અલોગ અપૂૂર્ણાંં�ક એકમોો અથવાં છેેદવાંળં અપૂૂર્ણાંં�કોનેો સરીવાંળો..

ઉદંહીરીર્ણાં: નેો સારોવાાળો શોધાો  ૧ 
૪   અનેે  ૧ 

૩  .

વિંવાવિંવાધા અપૂરૂ્ણાંા�ક એકમો સાાથી ેઅપૂરૂ્ણાંા�કો ઉમેરોવાા માટે, પ્રાથીમ રૂપૂા�તેવિંરોતે કરોો 
સામાને છેેદ અથીવાા અપૂરૂ્ણાંા�ક એકમ સાાથીનેેા સામકક્ષ અપૂરૂ્ણાંા�કમા� અપૂરૂ્ણાંા�કમા� અપૂરૂ્ણાંા�કો. 

 સામાને અપૂૂર્ણાંા�ક એકમ સાાથીે 
અપૂૂર્ણાંા�કો ઉમેરોતેી વાખતેે, દરોકે 

અપૂૂર્ણાંા�કમા�થીી અપૂૂર્ણાંા�ક એકમોનેી 
સા�ખ્યોા ઉમેરોો.

તેેથીી, ૪ 
૭ +

૬ 
૭ =

૧ ૦ 
૭ 
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આ કિ�સ્સાામાંં�, સાામાાન્ય છેેદ બનાાવીી શકાાય છેે  
૩   × ૪  = ૧ ૨ , એટલે ેકેે, આપણે ેઅપૂરૂ્ણાં �ંક એકમ સાાથેે સમકક્ષ અપૂરૂ્ણાં �ંકોો શોોધીી 
શકીીએ છીીએ ૧ 

૧ ૨ .

ચાાલોો આપણેે આપેેલ દરેકે અપૂૂર્ણાં �ંકનેે સમકક્ષ અપૂૂર્ણાં �ંક લખીીએ.
૧ 
૪  = 

૧  × ૩  
૪  × ૩   = ૩  

૧ ૨ , 
૧ 
૩   = 

૧  × ૪ 
૩   × ૪  = ૪ 

૧ ૨ .

હવે, ૩  
૧ ૨   અનેે ૪ 

૧ ૨  સમાાન અપૂૂર્ણાં �ંક એકમ ધરાાવેે છેે, એટલેે કેે, ૧ 
૧ ૨ .

તેેથીી, ૧ 
૪  + ૧ 

૩   = ૩  
૧ ૨  + ૪ 

૧ ૨  = ૭ 
૧ ૨ .

ઉમેેરવાાનીી આ પદ્ધતિ�, જે ેકોોઈપણ સંંખ્યાા ઉમેેરવાા માાટેે કાાર્યય કરે ેછેે અપૂૂર્ણાં �ંકોો, સૌૌ 
પ્રથમ વર્ષષ ૬ ૨ ૮  સીીઇમાંં� બ્રહ્મગુુપ્ત દ્વાારાા સાામાાન્ય રીીતેે સ્પષ્ટપણેે વર્ણણવવાામાંં� આવ્યાા હતાા! 
અપૂૂર્ણાં �ંકોોનાા વિ�કાાસનાા ઇતિ�હાાસનુંં� વિ�ગતવાાર વર્ણણન આપણેે પ્રકરણમાંં� પછીીથીી કરીીશુંં�. 
હમણાંં� માાટેે, આપણેે અપૂૂર્ણાંં�કોો ઉમેેરવાા માાટેેનીી બ્રહ્મગુુપ્તનીી પદ્ધતિ�નાા પગલાાઓનોો 
સાારાંં�શ આપીીએ છીીએ.
અપૂૂર્ણાં �ંક ઉમેેરવાાનીી બ્રહ્મગુુપ્તનીી પદ્ધતિ� 
1.	 સમકક્ષ અપૂૂર્ણાં �ંકોો શોોધોો જેથેીી અપૂૂર્ણાં �ંક એકમ બધાા અપૂૂર્ણાં �ંકોો માાટેે સાામાાન્ય 

હોય. છેદના સામાન્ય ગુણાંક (દા.ત., છેદની પેદાશ, અથવા છેદનોનો સૌથી નાનો 
સામાન્ય ગુણાકાર) શોધીને આ કરી શકાય છે. 

2.	 સમાાન અપૂૂર્ણાં �ંક એકમોો સાાથેે આ સમકક્ષ અપૂૂર્ણાં �ંકોો ઉમેેરોો. આ અંંશોો ઉમેેરીીનેે 
અનેે સમાાન છેેદ રાાખીીનેે કરીી શકાાય છેે. 

3.	 જોો જરૂર પડે તોો પરિ�ણાામનેે સૌૌથીી ઓછીી શરતોોમાંં� વ્યક્ત કરોો.
આપણેે બ્રહ્મગુુપ્તનીી પદ્ધતિ�નુંં� બીીજંું�  એક ઉદાાહરણ લઈએ. 
ઉદાાહરણ: નોો સરવાાળોો શોોધોો ૨ 

૩   અનેે ૧ 
૫ .

આપેેલાા અપૂૂર્ણાં �ંકોોનાા છેેદ ૩   અનેે ૫  છેે. સૌૌથીી નીીચુંં� ૩ અનેે ૫ નુંં� સાામાાન્ય ગુુણાંં�ક ૧૫ 
છેે. પછીી આપણે જોોઈએ છીીએ કેે
૨ 
૩  = ૨  × ૫ 

૩   × ૫  = ૧ ૦ 
૧ ૫ , 

૧ 
૫ = ૧  × ૩  

૫  × ૩   = ૩  
૧ ૫ .
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તેેથીી,  ૨ 
૩   + ૧ 

૫  = ૧ ૦ 
૧ ૫  + ૩  

૧ ૫  = ૧ ૩  
૧ ૫ .

ઉદાાહરણ: નોો સરવાાળોો શોોધોો ૧ 
૬  અનેે ૧ 

૩  .
૬ અનેે ૩ નોો સૌૌથીી નાાનોો સાામાાન્ય ગુુણાંં�ક ૬ છેે. 
૧ 
૬  રહેશેે ૧ 

૬ .
૧ 
૩   = ૧  × ૨ 

૩   × ૨  = ૨ 
૬  

તેેથીી, ૧ 
૬  + ૧ 

૩   = ૧ 
૬  + ૨ 

૬  = ૩  
૬ .

અપૂૂર્ણાં �ંક ૩  
૬  હવે સૌૌથીી નીીચાા શબ્દોોમાંં� ફરીીથીી વ્યક્ત કરીી શકાાય છેે, જોો ઈચ્છિ��ત.

આ બંંનેે અંંશનેે વિ�ભાાજિ�ત કરીીનેે કરીી શકાાય છેે અનેે ૩   દ્વાારાા છેેદ (૩   અનેે ૬ નોો 
સૌૌથીી મોોટોો સાામાાન્ય અવયવ):
૩  
૬  = ૩   ÷ ૩  

૬  ÷ ૩   = ૧ 
૨ .

તેેથીી, ૧ 
૬  + ૧ 

૩   = ૧ 
૨ .

  ચાાલોો તેેનેે સમજીએ 
1.	 બ્રહ્મગુુપ્તનીી પદ્ધતિ�નોો ઉપયોોગ કરીીનેે નીીચેેનાા ભાાગોો ઉમેેરોો:

a.  ૨ 
૭  + ૫ 

૭  + ૬ 
૭  	 b.  ૩  

૪  + ૧ 
૩   	 c.  ૨ 

૩   + ૫ 
૬ 	 d.  ૨ 

૩   + ૨ 
૭  	 e.  ૩  

૪  + ૧ 
૩   + ૧ 

૫  

f.  ૨ 
૩   + ૪ 

૫ 		  g.  ૪ 
૫  + ૨ 

૩   	 h.  ૩  
૫  + ૫ 

૮  	  i.  ૯ 
૨  + ૫ 

૪  	  j.  ૮ 
૩   + ૨ 

૭   

k.  ૩  
૪  + ૧ 

૩   + ૧ 
૫  	 l.  ૨ 

૩   + ૪ 
૫  + ૩  

૭  	m.  ૯ 
૨  + ૫ 

૪  + ૭ 
૬ 

2.	 રહીીમ મિ�શ્રણ કરે ે છેે ૨ 
૩   આનીી સાાથેે પીીળાા રંંગનોો લિ�ટર ૩  

૪  લિ�ટરનોો ભૂૂરોો રંંગ 

લીીલોો રંંગ બનાાવોો. તેેણેે બનાાવેેલાા લીીલાા રંંગનંું� વોોલ્યુુમ કેેટલુંં� છેે?

3.	 ગીીતાાએ ખરીીદં્યું� ૨ 
૫  મીીટર લેેસ અનેે શમીીમેે ખરીીદ્યોો ૩  

૪  નુંં� મીીટર ટેેબલ કાાપડ 

પર જેનેીી પરિ�મિ�તિ� હોોય તેેનાા પર સંંપૂૂર્ણણ કિ�નાારીી મૂૂકવાા માાટેે સમાાન લેેસ ૧  મીીટર 
લાંં�બીી છેે. બંંનેેએ ખરીીદેેલીી લેેસનીી કુુલ લંંબાાઈ શોોધોો. શુંં� લેેસ આખીી સરહદનેે 
આવરીી લેેવાા માાટેે પૂૂરતીી હશે?
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સમોંને અપૂૂર્ણાંં�ક એકમો અથવાં છેેદવાંળં અપૂૂર્ણાંં�કોનેી બોંદબોંકી.

અપૂૂર્ણાંા�કોનેી બાાદબાાકી કરોતેી વાખતેે બ્રહ્મગંપ્તનેી પૂદ્ધવિંતે પૂર્ણાં લીાગં પૂડેી છેે!  
ચોાલીો બાાદબાાકીનેી સામસ્યોાથીી શરૂઆતે કરોીએ ૪ 

૭  મા�થીી ૬ 
૭ , એટલીે કે, શં� છેે ૬ 

૭  – ૪ 
૭ ?

આ સામસ્યોાનેે હોલી કરોવાા માટે, આપૂરે્ણાં ફરોીથીી લી�બાચોોરોસા પૂટ્ટીીઓનેો ઉપૂયોોગ કરોી શકીએ 

છેીએ. બા�નેે અપૂૂર્ણાંા�કોમા�, અપૂૂર્ણાંા�ક એકમ સામાને હોોયો છેે, એટલીે કે, ૧ 
૭ . ચોાલીો આપૂરે્ણાં સાૌ પ્રાથીમ 

લી�બાચોોરોસા પૂટ્ટીીનેો ઉપૂયોોગ કરોીનેે મોટા અપૂૂર્ણાંા�કનેે રોજૂ કરોીએ બાતેાવેાલી પ્રામારે્ણાં મોડેીલી: 

દરોકે છેાયોા�વિંકતે ભાાગ રોજૂ કરો ે છેે ૧ 
૭ . હોવેા, 

આપૂરે્ણાં બાાદબાાકી કરોવાાનેી જરૂરો છેે ૪ 
૭ . કરોવાાનેં� ચોાલીો આપૂરે્ણાં છેાયોા�વિંકતે ભાાગમા�થીી ૪ નેે દૂરો 

કરોીએ:

તેેથીી, આપૂર્ણાંી પૂાસાે ૨  છેાયોાવાાળા ભાાગો બાાકી છેે, એટલીે કે, ૬ 
૭ –

૪ 
૭ =

૨ 
૭ .

ને�બારો લીાઇનેનેો ઉપૂયોોગ કરોીનેે આ જ કસારોતે કરોવાાનેો પ્રાયોાસા કરોો.

આપૂરે્ણાં અહોી� આ સાીધંા� જ કરોી શકીએ 
છેીએ કારોર્ણાં કે બા�નેે અપૂૂર્ણાંા�કો સામાને 

અપૂૂર્ણાંા�ક એકમો ધારોાવેા છેે.

અપૂૂર્ણાંા�ક ભાાગોનેે દૂરો 
કરોવાા. 

૬ 
૭ 
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  ચાાલોો તેેનેે સમજીએ 
	 ૧ .	 ૫ 

૮  – ૩  
૮  		  ૨ .	 ૭ 

૯  – ૫ 
૯   		  ૩  .	  ૧ ૦ 

૨ ૭  – ૧ 
૨ ૭ 

અલગ અપૂૂર્ણાંં�ક એકમોો અથવાા છેેદવાાળાા અપૂૂર્ણાંં�કોોનીી બાાદબાાકીી.
ઉદાાહરણ: શંું� છેે  ૩  

૪  – ૨ 
૩  ?

જેમે કેે આપણેે સાાથેે અપૂૂર્ણાં �ંકોોનીી બાાદબાાકીી માાટેેનીી પ્રક્રિ�યાા પહેલેેથીી જ જાણીીએ છીીએ 
સમાાન અપૂૂર્ણાંં�ક એકમોો, ચાાલોો આપણેે આપેેલ દરેકે અપૂૂર્ણાં �ંકનેે સમાાન અપૂૂર્ણાંં�ક એકમોો 
સાાથેે સમકક્ષ અપૂૂર્ણાં �ંકમાંં� રૂપાંં�તરિ�ત કરીીએ.

૩  
૪  = (૩  ×૩  )

(૪ ×૩  )  = ૯ 
૧ ૨ 

હાા! આમ કરવાાથીી આપણેે સરળતાાથીી બેે 
અપૂૂર્ણાં �ંકોોનીી બાાદબાાકીી કરીી શકીીએ છીીએ.

વિ�ચાારવું�! શાા માાટેે આપણેે અંંશ અનેે છેેદ 
બંંનેેનેે ૩ વડે ગુુણાાકાાર કરવાાનુંં� પસંંદ કર્યુંં�?

ફરીી! શાા માાટેે આપણેે અહીંં� અંંશ અનેે છેેદ બંંનેેનેે 
૪ વડે ગુુણાાકાાર કરવાાનુંં� પસંંદ કર્યુંં�?

અનેે એ જ રીીતેે, 
૨ 
૩    = 

(૨ ×૪ )
(૩  ×૪ ) = ૮ 

૧ ૨ .

તેેથીી, ૩  
૪  – ૨ 

૩    = ૯ 
૧ ૨  – ૮ 

૧ ૨  = ૧ 
૧ ૨ .

બેે અપૂૂર્ણાંં�કોો બાાદ કરવાાનીી બ્રહ્મગુુપ્તનીી પદ્ધતિ� -
૧ .	� આપેેલ અપૂૂર્ણાં �ંકોોનેે સમાાન અપૂૂર્ણાં �ંક એકમ સાાથેે સમકક્ષ અપૂૂર્ણાં �ંકમાંં� રૂપાંં�તરિ�ત 

કરોો, એટલેે કેે, સમાાન છેેદ. 
૨ .	�સમા ાન અપૂૂર્ણાં �ંક એકમોો ધરાાવતાા અપૂૂર્ણાં �ંકોોનીી બાાદબાાકીી હાાથ ધરવીી. આ અંંશોોનીી 

બાાદબાાકીી કરીીનેે અનેે સમાાન છેેદ રાાખીીનેે કરીી શકાાય છેે. 
૩  .	જો ો જરૂરીી હોોય તોો પરિ�ણાામનેે સૌૌથીી નીીચીી શરતોોમાંં� સરળ બનાાવોો.
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  ચાાલોો તેેનેે સમજીએ 

1.	 બ્રહ્મગુુપ્તનીી પદ્ધતિ�નોો ઉપયોોગ કરીીનેે નીીચેેનીી બાાદબાાકીી કરોો:  
a. ૮ 

૧ ૫  – ૩  
૧ ૫ 	 		  b. ૨ 

૫  – ૪ 
૧ ૫ 		   c. ૫ 

૬  – ૪ 
૯ 	   	 d. ૨ 

૩   – ૧ 
૨ 

2.	 સૂૂચવ્યાા પ્રમાાણેે બાાદ કરોો:
a. ૧ ૩  

૪  માંં�થીી ૧ ૦ 
૩  		  b. ૧ ૮ 

૫  માંં�થીી ૨ ૩  
૩   	 c. ૨ ૯ 

૭  માંં�થીી 
૪ ૫ 
૭ 

3.	 નીીચેેનીી સમસ્યાાઓ ઉકેેલોો:

		  a.	� જયાાનીી શાાળાા છેે ૭ 
૧ ૦  તેેનાા ઘરથીી કિ�.મીી. તેે માાટેે ઓટોો લેે છેે ૧ 

૨  તેેનાા ઘરથીી 

દરરોોજ કિ�.મીી. દૂૂર જાય છેે, અનેે પછીી બાાકીીનુંં� અંંતર ચાાલીીનેે તેેનીી શાાળાાએ 

પહોંં�ચેે છેે. તેે શાાળાાએ પહોંં�ચવાા માાટેે દરરોોજ કેેટલુંં� ચાાલેે છેે?   

		  b. 	� જીવિ�કાા લેે છેે ૧ ૦ 
૩   પાાર્કકનોો સંંપૂૂર્ણણ રાાઉન્ડ લેેવાા માાટેે મિ�નિ�ટ્સ અનેે તેેનોો મિ�ત્ર 

નમિ�ત લેે છેે ૧ ૩  
૪  એમ જ કરવાા માાટેે મિ�નિ�ટોો. કોોણ ઓછોો સમય લેે છેે અનેે 

કેેટલાા દ્વાારાા?

૭ .૯  ઇતિ�હાાસનીી એક ચપટીી

શંું� તમેે જાણોો છોો પ્રાાચીીન ભાારતમાંં� અપૂૂર્ણાં �ંકનેે શંું� કહેેવાામાંં� આવતું� હતુંં�? તેેનેે કહેેવાામાંં� 
આવતુંં� હતુંં� ભિ�ન્નાા સંંસ્કૃૃતમાંં�, જેનેોો અર્થથ થાાય છેે 'તૂૂટેેલુંં�'. તેેનેે પણ કહેેવાામાંં� આવતુંં� હતું� 
ભાાગાા અથવાા અંંશાા જેનેોો અર્થથ થાાય છેે 'ભાાગ' અથવાા 'ટુુકડોો'. 

આજે ેઆપણેે જે ેરીીતેે અપૂૂર્ણાં �ંકોો લખીીએ છીીએ, વૈૈશ્વિ�ક સ્તરે,ે તેે ભાારતમાંં�થીી ઉદ્ભવીી 
છેે. પ્રાાચીીન ભાારતીીય ગાાણિ�તિ�ક ગ્રંંથોોમાંં�, જેમે કેે બક્ષલીી હસ્તપ્રત (વર્ષષ ૩  ૦ ૦  સીીઈનીી 
આસપાાસથીી), જ્યાારે ેતેેઓ લખવાા માંં�ગતાા હતાા ૧ 

૨ , તેેઓએ લખ્યુંં� તેે આ રીીતેે  જે ેખરેખેર 
આજે ેઆપણેે જે ેરીીતેે લખીીએ છીીએ તેેનાા જેવેુંં� જ છેે! અપૂૂર્ણાં �ંકોો સાાથેે લખવાાનીી અનેે 
કાામ કરવાાનીી આ પદ્ધતિ�નોો ઉપયોોગ ચાાલુુ રહ્યોો પછીીનીી કેેટલીીક સદીીઓ સુુધીી ભાારતમાંં� 
આર્યયભટ્ટ (ઈ.સ. ૪૯૯), બ્રહ્મગુુપ્ત (૬૨૮ ઈ.સ.ઈ.), શ્રીીધરાાચાાર્યય (ઈ. સ. ૭૫૦ સીી.ઈ.) અનેે 
મહાાવીીરાાચાાર્યય (ઈ. સ. ૮૫૦ ઈ.સ. ' માંં� અંંશ અનેે છેેદ વચ્ચેેનોો રેખેાાનોો સેેગ્મેેન્ટ૧ 

૨ ’ અનેે 

૧ 
૨ 
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અન્ય અપૂૂર્ણાં �ંકોોમાંં� પાાછળથીી મોોરોોક્કન ગણિ�તશાાસ્ત્રીી દ્વાારાા રજૂ કરવાામાંં� આવ્યુંં� હતુંં�  
અલ-હાાસ્સાાર (૧ ૨ મીી સદીીમાંં�). એ પછીીનીી કેેટલીીક સદીીઓમાંં� આ સંંકેતલિ�પીી યુુરોોપ 
અનેે દુુનિ�યાાભરમાંં� ફેેલાાઈ ગઈ.

પ્રાાચીીન ઇજિ�પ્તીીયન અનેે બેેબીીલોોનીીયન સભ્યતાાઓ જેવેીી અન્ય સંંસ્કૃૃતિ�ઓમાંં� પણ 
અપૂૂર્ણાં �ંકોોનોો ઉપયોોગ થતોો હતોો, પરંંતુુ તેેમાંં� મુુખ્યત્વેે માાત્ર અપૂૂર્ણાં �ંક એકમોોનોો જ 
ઉપયોોગ કરવાામાંં� આવતોો હતોો, એટલેે કેે, અંંશમાંં� ૧  સાાથેે અપૂૂર્ણાં �ંકનોો. વધુુ સાામાાન્ય 
અપૂૂર્ણાં �ંકોોનેે અપૂૂર્ણાં �ંક એકમોોનાા સરવાાળાા તરીીકેે વ્યક્ત કરવાામાંં� આવ્યાા હતાા, જેનેેે હવે 
'ઇજિ�પ્તીીયન અપૂૂર્ણાં �ંકોો' તરીીકેે ઓળખવાામાંં� આવેે છેે. અપૂૂર્ણાં �ંકનાા સરવાાળાા તરીીકેે 
સંંખ્યાાઓનેે લખીી રહ્યાા છીીએ એકમોો, દાા.ત., ૧ ૯ 

૨ ૪  = ૧ 
૨  + ૧ 

૬  + ૧ 
૮ , એકદમ કલાા હોોઈ શકેે 

છેે અનેે તેે સંું�દર તરફ દોોરીી જાય છેે કોોયડાાઓ. આવાા જ એક પઝલ વિ�શે આપણેે નીીચેે 
વિ�ચાાર કરીીશુંં�. 

સાામાાન્ય અપૂૂર્ણાં �ંકોો (જ્યાંં� અંંશ ૧  હોોય તેે જરૂરીી નથીી) સૌૌ પ્રથમ ભાારતમાંં� રજૂ 
કરવાામાંં� આવ્યાા હતાા,અંંકગણિ�તનીી ક્રિ�યાાઓનાા તેેમનાા નિ�યમોો જેમે કેે સરવાાળાા, 
બાાદબાાકીી, ગુુણાાકાાર, અનેે અપૂૂર્ણાં �ંકોોનુંં� વિ�ભાાજન પણ. 'સુુલ્બાાસૂૂત્રોો' તરીીકેે ઓળખાાતાા 
પ્રાાચીીન ભાારતીીય ગ્રંંથોો દર્શાા�વેે છેે કેે વૈૈદિ�ક કાાળમાંં� પણ ભાારતીીયોોએ થોોડાાક અંંશે 
કાામગીીરીીનાા નિ�યમોો શોોધીી કાાઢ્યાા હતાા. અપૂૂર્ણાં �ંકોો સાાથેે કાામ કરવાા અનેે તેેનીી સાાથેે 
ગણતરીી કરવાા માાટેેનાા સાામાાન્ય નિ�યમોો અનેે પ્રક્રિ�યાાઓનેે સૌૌ પ્રથમ બ્રહ્મગુુપ્ત દ્વાારાા 
ઔપચાારિ�ક અનેે આધુુનિ�ક સ્વરૂપમાંં� કોોડિ�ફાાઇ કરવાામાંં� આવીી હતીી. 

બ્રહ્મગુુપ્તનીી અપૂૂર્ણાંં�કોો સાાથેે કાામ કરવાાનીી અનેે તેેનીી સાાથેે ગણતરીી કરવાાનીી 
પદ્ધતિ�ઓ આજે ેપણ આપણે વાાપરીીએ છીીએ. દાાખલાા તરીીકેે, બ્રહ્મગુુપ્તે વર્ણણન કરં્યું� છેે કેે 
અપૂૂર્ણાં �ંકોોનોો સરવાાળોો અનેે બાાદબાાકીી કેેવીી રીીતેે કરવીી તેે નીીચેે મુુજબ છેે:

" દરેકે અપૂૂર્ણાં �ંકનાા અંંશ અનેે છેેદનોો બીીજા અપૂૂર્ણાંં�કોોનાા છેેદ સાાથેે ગુુણાાકાાર કરવાાથીી, 
અપૂૂર્ણાં �ંકોો સાામાાન્ય છેેદમાંં� રૂપાંં�તરિ�ત થાાય છેે. પછીી, સરવાાળાાનાા કિ�સ્સાામાંં�, (ઉપરનાા 
ઘટાાડાા પછીી મેેળવેેલાા) અંંશોોનોો સરવાાળોો કરવાામાંં� આવેે છેે. બાાદબાાકીીનાા કિ�સ્સાામાંં�, 
તેેમનોો તફાાવત લેેવાામાંં� આવેે છેે." (બ્રહ્મગુુપ્ત, બ્રહ્મસ્ફુુટસિ�દ્ધાંં�ત, શ્લોોક ૧૨ .૨ , ૬૨૮  ઈ.સ.)

અપૂૂર્ણાં �ંકોોનેે સાંં�કળતીી ભાારતીીય વિ�ભાાવનાાઓ અનેે પદ્ધતિ�ઓ પછીીનીી કેેટલીીક 
સદીીઓમાંં� આરબોો માારફતેે યુુરોોપમાંં� પ્રસાારિ�ત કરવાામાંં� આવીી હતીી અનેે લગભગ ૧ ૭ 
મીી સદીીમાંં� યુુરોોપમાંં� તેેનોો સાામાાન્ય ઉપયોોગ થયોો હતોો અનેે ત્યાાર બાાદ તેે વિ�શ્વભરમાંં� 
ફેેલાાયોો હતોો.
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  કોોયડોો!
	� સરવાાળોો ૧  મેેળવવાા માાટેે અપૂૂર્ણાં �ંક એકમોો ઉમેેરવાા સરળ છેે, જોો કોોઈ સમાાન 

અપૂૂર્ણાં �ંક એકમનોો ઉપયોોગ કરે ેછેે, ઉદાાહરણ તરીીકેે, 

	 ૧ 
૨  + ૧ 

૨  = ૧ ,  ૧ 
૩   + ૧ 

૩   + ૧ 
૩   = ૧ ,  ૧ 

૪  + ૧ 
૪  + ૧ 

૪  + ૧ 
૪  = ૧, વગેરે.ે 

	�	જો  ો કેે, શુંં� તમેે અપૂૂર્ણાં �ંક એકમોો ઉમેેરવાાનીી કોોઈ રીીત વિ�શે વિ�ચાારીી શકોો છોો જે ે૧  
મેેળવવાા માાટેે બધાા જ અલગ છેે?

	�	  ૧ મેેળવવાા માાટેે બેે જુુદાા જુુદાા અપૂૂર્ણાં �ંક એકમોો ઉમેેરવાાનંું� શક્ય નથીી. કાારણ એ 
છેે કેે ૧ 

૨  એ સૌૌથીી મોોટોો અપૂૂર્ણાં �ંક એકમ છેે, અનેે ૧ 
૨  + ૧ 

૨  = ૧ . 

	�	જુુદા  ા જુુદાા અપૂૂર્ણાં �ંક એકમોો મેેળવવાા માાટેે, આપણેે તેેમાંં�થીી ઓછાામાંં� ઓછંું�  એક 
બદલવુંં� પડશેે ૧ 

૨ કેેટલાાક નાાનાા અપૂૂર્ણાં �ંક એકમ સાાથેે છેે - પરંંતુુ તેે પછીી સરવાાળોો ૧  
કરતાા ઓછોો હશેે! તેેથીી, બેે જુુદાા જુુદાા અપૂૂર્ણાં �ંક એકમોો માાટેે ૧  સુુધીી ઉમેેરવું� શક્ય 
નથીી. 

	�	  તેેનાા બદલેે આપણેે ત્રણ જુુદાા જુુદાા અપૂૂર્ણાં �ંક એકમોોનાા સરવાાળાા તરીીકેે 
૧ નેે લખવાાનીી રીીત શોોધવાાનોો પ્રયત્ન કરીી શકીીએ. 

		 ૧ . 	શું � તમેે ત્રણ જુુદાા જુુદાા અપૂૂર્ણાં �ંક એકમોો શોોધીી શકોો છોો કેે જેમેાંં� ૧ 		
	નો ો ઉમેેરોો થાાય છેે? 

	    �તેે તાારણ આપેે છેે કેે આ સમસ્યાાનોો એક જ ઉકેેલ છેે (૩   અપૂૂર્ણાં �ંકનાા 
ક્રમમાંં� ફેેરફાાર કરવાા સુુધીી)! તમેે તેેનેે શોોધીી શકોો છોો? આગળ વાંં�ચતાા 
પહેલાા તેેનેે શોોધવાાનોો પ્રયાાસ કરોો. 

સમાાધાાન શોોધવાાનીી અહીંં� એક વ્યવસ્થિ�િત રીીત છેે. આપણેે જાણીીએ છીીએ કેે  
૧ 
૩   + ૧ 

૩   + ૧ 
૩   = ૧. અપૂૂર્ણાં �ંક એકમોોનેે અલગ રાાખવાા માાટેે, આપણેે ઓછાામાંં� ઓછાા એકનેે 

વધાારવું� પડશે ૧ 
૩  નીી, અનેે ઓછાામાંં� ઓછાા એક બીીજામાંં� ઘટાાડોો ૧ 

૩  તેે વધાારાાનીી ભરપાાઇ 
કરવાા માાટેે છેે.  વધાારવાાનોો એકમાાત્ર રસ્તોો ૧ 

૩   બીીજા અપૂૂર્ણાંં�ક એકમમાંં� તેેનેે આનાા દ્વાારાા 
બદલવાાનુંં� છેે ૧ 

૨ . આમ ૧ 
૨  અપૂૂર્ણાં �ંક એકમોોમાંં�નુંં� એક હોોવંું� જોોઈએ.

પ્રયત્ન કરોો
આ
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હવે ૧ 
૨  + ૧ 

૪  + ૧ 
૪  = ૧. અપૂૂર્ણાં �ંક એકમોોનેે અલગ રાાખવાા માાટેે, આપણેે તેેમાંં�થીી એકમાંં� 

વધાારોો કરવોો પડશે ૧ 
૪ નીી અનેે બીીજાનેે ઘટાાડોો 

૧ 
૪  તેે વધાારાાનીી ભરપાાઇ કરવાા માાટેે. હવે 

વધાારવાાનોો એકમાાત્ર રસ્તોો ૧ 
૪  બીીજા અપૂૂર્ણાં �ંક એકમ માાટેે, કેે જે ે તેેનાાથીી અલગ છેે ૧ 

૨ , તેેનેે 
આનાા દ્વાારાા બદલવાાનુંં� છેે ૧ 

૩  . તેેથીી બેે અપૂૂર્ણાંં�કોો હોોવાા જ જોોઈએ ૧ 
૨  અનેે ૧ 

૩  ! તોો પછીી ત્રીીજોો 
અપૂૂર્ણાં �ંક કેેટલોો હોોવોો જોોઈએ, જેથેીી ત્રણ અપૂૂર્ણાં �ંકોો ૧  નોો સરવાાળોો કરીી શકેે?

આ સમજાવેે છેે કેે શાા માાટેે ઉપરોોક્ત સમસ્યાાનોો એક જ ઉપાાય છેે. 

૧ 
૨  + 

૧ 
૩   + 

૧ 
૬  = ૧ 

શંું� જોો આપણેે ચાાર જુુદાા જુુદાા અપૂૂર્ણાં �ંક એકમોો શોોધીીએ જે ેઉમેેરવાામાંં� આવેે છેે થીી ૧ ?

	 ૨ . શુંં� તમેે ચાાર જુુદાા જુુદાા અપૂૂર્ણાં �ંક એકમોો શોોધીી શકોો છોો જેમેાંં� ૧ નોો ઉમેેરોો 
થાાય છેે? 

	    �તેે તાારણ આપેે છેે કેે આ સમસ્યાાનાા છ ઉકેેલોો છેે! શંું� તમેે તેેમાંં�થીી ઓછાામાંં� 
ઓછંું�  એક શોોધીી શકોો છોો? તમેે તેે બધાાનેે શોોધીી શકોો છોો? તમેે બેે અનેે ત્રણ 
અપૂૂર્ણાં �ંક એકમોોનાા કિ�સ્સાામાંં� હોોય છેે તેેવાા જ તર્કકનોો ઉપયોોગ કરવાાનોો 
પ્રયાાસ કરીી શકોો છોો - અથવાા તમાારીી પોોતાાનીી પદ્ધતિ� શોોધીી શકોો છોો! 

એક વખત તમે એક ઉકેેલ શોોધીી લોો, પછીી વર્તુુ�ળનેે ઉપરનીી આકૃૃતિ�માંં� દર્શાા�વ્યાા 
પ્રમાાણેેનાા ભાાગોોમાંં� વિ�ભાાજિ�ત કરવાાનોો પ્રયાાસ કરોો, જેથેીી તેેનીી કલ્પનાા કરીી શકાાય!

પ્રયત્ન કરોો
આ
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 સમોંને ભાંગ તરીીકે અપૂૂર્ણાંં�ક: જ્યાારો ે એક આખી સા�ખ્યોાનેા એકમોનેે સામાને 
ભાાગોમા� વાહંોચોવાામા� આવેા છેે અનેે સારોખી રોીતેે વાહંોચોવાામા� આવેા છેે, ત્યોારો ેઅપૂૂર્ણાંા�ક 
પૂવિંરોર્ણાંામ આપૂે છેે.

  અપૂૂર્ણાં �ંક એકમોો: જ્યાારો ેએક આખા એકમનેે સામાને ભાાગોમા� વાહંોચોવાામા� આવેા 
છેે, ત્યોારો ેદરોકે ભાાગનેે અપૂૂર્ણાંા�ક એકમ કહેોવાામા� આવેા છેે.

  અપૂૂર્ણાં �ંક વા �ંચાવાં:  જવેાા અપૂૂર્ણાંા�કમા�, ૫  
૬    નેે અ�શ કહેોવાામા� આવેા છેે અનેે ૬ નેે 

છેેદ કહેોવાામા� આવેા છેે. 
  કિમોશ્ર અપૂૂર્ણાં �ંક: વિંમ� અપૂૂર્ણાંા�કમા� એક આખી સા�ખ્યોાનેો ભાાગ અનેે એક 

અપૂૂર્ણાંા�ક ભાાગ હોોયો છેે. 
  સ�ખ્યોં રીખેાં: અપૂૂર્ણાંા�કોનેે સા�ખ્યોા રોખેા પૂરો દશા�વાી શકાયો છેે. દરોકે અપૂૂર્ણાંા�કનેે 

સા�ખ્યોા રોખેા પૂરો એક વિંબા�દં સાાથીે સાા�કળવાામા� આવેા છેે. 
  સમોતંલ્યો અપૂૂર્ણાં �ંક: જ્યાારો ે બાે અથીવાા વાધંા અપૂૂર્ણાંા�કો સામાને ભાાગ અથીવાા 

સા�ખ્યોાનેં� પ્રાવિંતેવિંનેવિંધાત્વા કરો ેછેે, ત્યોારો ેતેેમનેે સામતંેલ્યો અપૂૂર્ણાંા�ક કહેોવાામા� આવેા છેે. 
  સૌથી નેીચાં પૂદો: એક અપૂૂર્ણાંા�ક જનેેા અ�શ અનેે છેેદમા�  ૧ વિંસાવાાયો કોઈ સાામાન્યો 

અવાયોવા ને હોોયો તેેનેે તેેનેા સાૌથીી નેીચોા પૂદોમા� અથીવાા તેેનેા સારોળ સ્વારૂપૂમા� કહેોવાાયો 
છેે. 

 બ્રહ્મગંપ્તનેી અપૂૂર્ણાં �ંકોનેં સરીવાંળં મોંટેાનેી રીીત: જ્યાારો ે અપૂૂર્ણાંા�કોનેો 
સારોવાાળો કરોવાો હોોયો, ત્યોારો ેતેેમનેે સામાને અપૂૂર્ણાંા�ક એકમ (એટલીે કે, સામાને છેેદ) 
વાાળા સામતંેલ્યો અપૂૂર્ણાંા�કોમા� રૂપૂા�તેવિંરોતે કરોો, અનેે પૂછેી સારોવાાળો મેળવાવાા માટે 
દરોકે અપૂૂર્ણાંા�કમા� અપૂૂર્ણાંા�ક એકમોનેી સા�ખ્યોાનેો સારોવાાળો કરોો. આ સામાને છેેદનેે 
જાળવાી રોાખીનેે અ�શનેો સારોવાાળો કરોીનેે પૂૂર્ણાં� થીાયો છેે. 

 બ્રહ્મગંપ્તનેી અપૂૂર્ણાં �ંકોનેી બોંદબોંકી મોંટેાનેી રીીત: જ્યાારો ે અપૂૂર્ણાંા�કોનેી 
બાાદબાાકી કરોવાી હોોયો, ત્યોારો ેતેેમનેે સામાને અપૂૂર્ણાંા�ક એકમ (એટલીે કે, સામાને છેેદ) 
વાાળા સામતંેલ્યો અપૂૂર્ણાંા�કોમા� રૂપૂા�તેવિંરોતે કરોો, અનેે પૂછેી અપૂૂર્ણાંા�ક એકમોનેી 
સા�ખ્યોાનેી બાાદબાાકી કરોો. આ સામાને છેેદનેે જાળવાી રોાખીનેે અ�શનેી બાાદબાાકી 
કરોીનેે પૂૂર્ણાં� થીાયો છેે.


